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[bookmark: _GoBack]CHUYÊN ĐỀ HÌNH HỌC KHÔNG GIAN BỒI DƯỠNG HỌC SINH GIỎI
Bài 1. Xét các hình chóp  – giác  (  là số tự nhiên tùy ý lớn hơn ) thỏa mãn đồng thời các điều kiện sau:
a/ Đáy có tất cả các cạnh đều bằng .
b/ 
Tìm giá trị lớn nhất, nhỏ nhất độ dài đường cao của hình chóp nêu trên.
Hướng dẫn giải
Chứng minh nếu hình chóp  tồn tại thì khi đó hình chóp là đều:
Chứng minh rằng các cạnh bên bằng nhau
Đặt : ;  ; ..... ;  .
Dùng định lý cosin trong các tam giác  ; ; ...; ta có:


 .......................................................

.
Đặt , ta có hệ:   với
Trên  đồng biến.
 Do đó: thì vô lý.
 Thật vậy: nếu . Ta có ( vô lý)
 Tương tự nếu cũng suy ra điều vô lý: . Vậy .
 Do ta được . Từ đó ta được: .
Chứng minh đáy là đa giác đều. Từ  suy ra hình vuông góc  của lên đáy cách đều các đỉnh của đáy. Đa giác có các cạnh bằng nhau và nội tiếp trong một đường tròn nên là đa giác đều. 
a)  Tìm lớn nhất, nhỏ nhất.
b)  Chứng minh .Ta có các mặt bên của hònh chóp là các tam giác đều cạnh .
Ngoài ra:  ;  ; ...; .
Do đó: .
· Tính  và tìm giá trị lớn nhất, nhỏ nhất của :
Xét tam giác vuông :  .
.
  ;         ;        .
· Do đó giá trị lớn nhất của  là , giá trị nhỏ nhất của  là .
Bài 2.  Cho hình lập phương  cạnh .Gọilần lượt là trung điểm của các cạnh và.  là tâm của hình vuông.  là hai điểm lần lượt ở trên hai đường thẳng và  sao cho vuông góc với  và cắt .Tính độ dài đoạn  theo . 
Hướng dẫn giải
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Xác định đoạn 
Gọi là hình chiếu vuông góc của  trên mặt phẳng .
Do (gt) và Ksuy ra  , suy ra  tại .
Mà theo giả thiết  cắt  tại  suy ra  mà  là trung điểm của đoạn  nên  phải là trung điểm của .
Từ đó suy ra cách dựng hai điểm .
Tính độ dài 
Đặt .
Xét tam giác vuông, ta có: .
Xét tam giác vuông , ta có: ..
(Cách khác: Gọi  là trung điểm của , suy ra được  ở trên , suy ra  .)
.
Cách khác: Dùng phương pháp tọa độ trong không gian....
Bài 3. Cho hình chóp tứ giác đềucó cạnh đáy ,các cạnh bên nghiên với đáy một góc . Tính thể tích và diện tích xung quanh của hình chóp .
Hướng dẫn giải

Chiều cao của hình chóp: 
Thể tích của hình chóp:
Trung đoạn của hình chóp

Diện tích xung quanh của hình chóp:

Bài 4. Cho hình chóp tứ giác đều có cạnh đáy , ,các cạnh bên nghiên với đáy một góc.
a)  Tính thể tích hình cầu  nội tiếp hình chóp.
b) Tính diện tích của hình tròn thiết diện của hình cầu  cắt bởi mặt phẳng đi qua các tiếp điểm của mặt cầu  với các mặt bên của hình chóp .
Hướng dẫn giải
[image: ] (bán kính mặt cầu nội tiếp)
Thể tích hình chóp : 


[image: ]Khoảng cách từ tâm I đến mặt phẳng đi qua các tiếp điểm của  với các mặt bên của hình chóp: 

Bán kính đường tròn giao tuyến:
Diện tích hình tròn giao tuyến:
Bài 5.  Một thùng hình trụ có đường kính đáy ( bên trong) bằng đựng nước cao lên  so với mặt trong của đáy. Một viên bi hình cầu được thả vào trong thùng thì mực nước dâng lên sát với điểm cao nhất của viên bi (nghĩa là mặt nước là tiếp diện của mặt cầu). Hãy tính bán kính của viên bi. 
Hướng dẫn giải
Ta có phương trình : 
Với  lần lượt là bán kính đáy của hình trụ, hình cầu và chiều cao ban đầu của cột nước.
Bấm máy giải phương trình: 
Ta có: 

B. Xét hai độ dài khác nhau . Tìm điều kiện của  để tồn tại tứ diện  có một cạnh bằng  và các cạnh còn lại đều bằng  .Với tứ diện  này, hãy xác định mặt phẳng  sao cho thiết diện của mặt phẳng  và tứ diện  là một hình vuông  .Tính diện tích của hình vuông  theo  và .

Điều kiện độ dài  :
+ Giả sử tứ diện  tồn tại. Gọi  là cạnh bằng , các cạnh đều cùng bằng  . Gọi   là trung điểm cạnh .Tam giác là tam giác cân:
.   Từ    Suy ra:  
+Ngược lại với:  .Dựng tam giác đều  cạnh  với chiều cao .
Dựng tam giác cân có , nằm trong mặt phẳng chứa  và vuông góc với mặt phẳng .Ta có: [image: ] mp. Tứ diện  thỏa điều kiện bài toán.

[image: ]

Xác định mặt phẳng :
+ Giả sử thiết diện  là hình vuông . Các mặt của tứ diện lần lượt chứa các đoạn giao tuyếnđược gọi tên là mặt  , mặt , mặt , mặt .
Do nên cạnh chung của mặt  và mặt ; cạnh chung của mặt  và mặt nằm trên hai đường thẳng song song với mp .        
Ngoài ra hai đường thẳng này vuông góc với nhau, vì  vuông góc .
+ Do  khác   nên tứ diện  chỉ có một cặp cạnh đối vuông góc , đó là  và   .
Vì vậy mặt phẳng  phải song song với và .
+ Gọi giao điểm của mp  với , lần lượt là .Đặt:   .
Ta có: ;. Từ  ta có : .
+ Diện tích của hình vuông  là  :

........................................................................................................................................
Bài 6.  Cho hình chóp tứ giác , có đáy là một hình bình hành. Gọi  là trọng tâm tam giác .  là một điểm thay đổi trong miền hình bình hành .Tia  cắt mặt bên của hình chóp tại điểm   .Đặt 
        1/ Tìm tất cả các vị trí của điểm   sao cho  đạt giá trị nhỏ nhất.
        2/ Tìm giá trị lớn nhất của  .
Hướng dẫn giải
1/ [image: ]
+  .Dấu bằng khi và chỉ khi  .
+   cắt mp tại tâm  của hình bình hành . Gọi  là trung điểm của  . Từ  dựng mặt phẳng song song với mp cắt  lần lượt tại . Từ  dựng mặt phẳng song song với mp cắt  tại .
Ta có :  trùng  thuộc cạnh hình bình hành 
Nối   cắt cạnh hình bình hành  tại  , ta có : .
+ Từ đó    khi và chỉ khi  thuộc cạnh hình bình hành  
 là hình chiếu song song của hình bình hành  lên mp
theo phương .
2/ 
+ Miền hình bình hành hợp bởi các miền tam giác 
 thuộc miền hình bình hành   nên  thuộc một trong bốn miền tam giác này. Chẳng hạn   thuộc miền . ; ; . 
Do đó  thuộc miền   và  thuộc đoạn   , với   và   lần lượt là trung điểm của    và . 
Do đó:  . Vì vậy:  hay . 
+Đặt :      Ta có :    với .
 vàø   .     .
+Giá trị lớn nhất của  là :  .  Đạt khi  trùng với    hoặc các đỉnh .
Bài 7.  Cho tứ diện có diện tích các tam giác  và  là và. Mặt phẳng phân giác của nhị diện tạo bởi hai mặt  và cắt  tại .  là góc giữa hai mặt  và .
Chứng minh:
	a/ 
	b/ Diện tíchcủa tam giác  là: .
Hướng dẫn giải
Câu a: 
+  Do  ở trên mặt phẳng phân giác của góc nhị 
diện cạnh  nên khoảng cách từđến hai mặt phẳng 
,  bằng nhau và kí hiệu là .
+ Do đó:

Câu b: 
+ Tính công thức thể tích tứ diện:
[image: ]
[image: ]
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+  , áp dụng công thức tính thể tích trên ta suy ra:

Rút gọn, được: .


Bài 8. Với hai đường thẳng  chéo nhau trong không gian, kí hiệuvà lần lượt là khoảng cách và góc giữa hai đường thẳng .
a/ Chứng minh rằng nếu tứ diện  thỏa điều kiện: 
thì trong ba số: có một số bằng tổng hai số còn lại.
b/ Chứng minh rằng nếu tứ diện  thỏa điều kiện:và    thì nó là hình chóp tam giác đều.
Hướng dẫn giảiC1
A
C
D
B1
D1


a /
· Dựng hình hộp ngoại tiếp tứ diện.A1

· Giả thiết 
suy ra các mặt của hình hộp cùng diện tích .
Đặt 
.
· Từ hình bình hành  ta có:
B


· Chú ý: . Do đó: 
Tương tự: 
· Nếuthì .
· Các trường hợp khác cũng có kết quả như thế.
 b/
· Từ các kết quả câu a/ nếu thêm 
      thì .
· Suy ra các cặp cạnh đối của tứ diện  vuông góc đôi một.
· Lúc này ta cũng có: 
· Suy ra . Vì vậy phải có ít nhất một mặt của tứ diện  là một tam giác đều. Từ đólà hình chóp tam giác đều.

Bài 9. Trong không gian cho ba tia không đồng phẳng và ba điểm( khác điểm ) lần lượt trên .Dãy số (an) là một cấp số cộng có và công sai . Với mỗi số nguyên dương, trên các tia theo thứ tự lấy các điểmsao cho .Chứng minh các mặt phẳngluôn luôn đi qua một đường thẳng cố định.
Hướng dẫn giải

+ Phát biểu và chứng minh mệnh đề:
	Nếu hai điểm  phân biệt. Điều kiện cần và đủ để điểm  thuộc đường thẳng  là tồn tại cặp số thực  thỏa:
		  ,  với điểm  tùy ý.
+Từ giả thiết:  là cấp số cộng công sai  nên:  .
+ áp dụng nhận xét trên, ta có:  
	 thì .
                và  
	Thế vào trên ta được: suy ra  cố định, nên đường thẳngluôn đi qua một điểm cố định .
+ Tương tự, chứng minh được:
·  luôn đi qua một điểm cố định xác định bởi: .
·  luôn đi qua một điểm cố định  xác định bởi: 
Vậy các đường thẳng lần lượt đi qua ba điểm  cố định.
+Chứng minh ba điểm thẳng hàng:
	Ta có: , , .
	Do đó: 
Vậy thẳng hàng. Điều này chứng tỏ mặt phẳng luôn đi qua một đường thẳng cố định.
Bài 10. Trong không gian cho ba mặt phẳng cố định có một điểm chung duy nhất.  là một điểm của không gian, các đường thẳng đi qua  song song với hai mặt phẳng cắt mặt phẳng còn lại lần lượt tại . Biết .Tìm tập hợp các trọng tâm của tam giác.
Hướng dẫn giải
  + Gọi  là giao điểm của 3 mặt phẳng. là 3 giao tuyến . Dùng tính chất hình hộp và tính chất trọng tâm, ta có:  , với là trọng tâm của.
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+ Tìm tập hợp các điểm : 
 Ba mặt phẳng chia không gian làm 8 miền. Ta chỉ cần xét một miền: Gọi thuộc : .
  Chứng minh được: M thuộc miền trong tam giác  khi và chỉ khi:   với .
Mà .
 Do đó: Tập các điểm  là miền trong của tam giác .
Suy ra các điểm  ( trọng tâm của tam giác ) là ảnh của miền trong tam giác   qua phép vị tựtâm  tỉ
Bài 11. Cho hình chóp , đáy là hình chữ nhật có ,.  là hình chiếu vuông góc của  xuống .
a/ Tính độ dài đoạn vuông góc chung của  và .
b/ Gọilần lượt là trung điểm của đoạn thẳng  và . Chứng minh: Các  đường thẳng  và  vuông góc nhau.
Hướng dẫn giải_
D
_
C
_
B
_
A
_
S
_
O
_
K
_
M
_
N







a) + Theo giả thiết ta được:   .
   Mà và B.
+ Gọi  là hình chiếu của  xuống 
	 và  ( vì )
	 là đoạn vuông góc chung của  và .
   Suy ra được:  và vuông tại .
+ Do vuông đỉnh  nên:  .
+  cân đỉnh , là đường cao nên  
            + Do vuông tại  nên: 
		
		
b) +    ( vì là trung điểm của )
+ 	
+ .
+ Do đó:

Vậy: .
( Có thể tính và áp dụng định lý Pythagor).
Bài 12. Cho tứ diện cóhai cạnh đối bằng  và các cạnh còn lại bằng .
a/ Tìm giá trị nhỏ nhất của tổng các khoảng cách từ một điểm tùy ý trong không gian đến các đỉnh của tứ diện.
b/ Giả sử tứ diện  thay đổi vị trí trong không gian nhưng có ba đỉnh lần lượt ở trên mặt cầu cố định và đồng tâm.Chứng minh rằng đỉnh  luôn ở trong một hình cầu cố định khi độ dài thay đổi thỏa các giả đã cho.
Hướng dẫn giải
I
J
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a)
· Ta có thể giả sử và các cạnh còn lại
bằng . Gọi  lần lượt là trung điểm của các cạnh 
. Ta dễ dàng suy ra  vuông góc với  và 
 và  chính là trục đối xứng của tứ diện.
· Lấy  tùy ý trong không gian,  là điểm đối xứng
  của  qua suy ra trung điểm  của  chính là
  hình chiếu của  trên đường thẳng và ta có:
· 

.  
     ( Do tính chất: trung tuyến của một tam giác thì bé hơn nữa tổng
       của hai cạnh cùng xuất phát từ một đỉnh của nó).
· Do đó: 	
· Bài toán trở thành tìm điểm  trên  sao cho bé nhất.
· Trong mặt phẳng dựng hình thang  sao cho  là trung điểm của hai đáy và . Ta thấy rằng: với  tùy ý trên  thì  và. Do đó:
. 
· Vậy  nhỏ nhất khi chính là giao điểm của hai đường chéo và.
· Tính .
· Tính .
· Tổng các khoảng cách nhỏ nhất là:.
b)
· Gọi là bán kính các mặt cầu tâm  và lần lượt đi qua các đỉnh . Ta có:
· . Do đó  ở trong hình cầu cố định tâm , bán kính . 
Bài 13.  Cho tam giác có góc  nhọn.  là điểm di động trên . lần lượt là hình chiếu vuông góc của  lên .Tìm tập hợp các điểm  không phụ thuộc mặt phẳngsao cho:
		.
	( ký hiệu là góc giữa hai đường thẳng )
Hướng dẫn giải
+ Với tứ diệnta chứng minh:
và .
Thật vậy ta có đẳng thức: . Từ đó nếu:
thì 
Với nhận giá trị hay. Mặt khác ta có bất đẳng thức đối với các cạnh của tứ diện là: 
, nên .
+khi và chỉ khi hình chiếu  lên  là trực tâm tam giác .
+ Đặt . Gọi  là hình chiếu của  và  lên . Ta có:
  mà ta có:

+Suy ra: . Tập hợp các điểm  là đoạn .
Vậy tập hợp các điểm  là dải mặt phẳng ở giữa hai đường thẳng  lần lượt đi qua  và vuông góc mặt phẳng .
Bài 14. Cho tứ diện đều . Mặt phẳng  chứa cạnh  và cắt cạnh  của tứ diện tại . Gọi lần lượt là góc tạo bởi  với các mặt phẳng  và 
a, cm 
b, Cho . Tính tỉ số thể tích 2 tứ diện  và
Bài 15. Cho hình chóp  đáy  là hình thang  và . Gọilần lượt là trung điểm của . Mặt phẳng  cắt  tại . Tính tỉ số .
Bài 16. Cho tam giác đều :
1. M là điểm nằm trong tam giác sao cho . Hãy tính góc 
2. Một điểm  nằm ngoài mặt phẳng  sao cho tứ diện  đều, gọi  là trung điểm của các cạnh  và . Trên đường thấng  và  ta chọn các điểm  sao cho . Tính độ dài  biết cạnh của tứ diện có độ dài bằng .
Bài 17. Trong mặt phẳng  cho đường tròn  Đường kính  cố định và điểm  di động trên . Gọi  là điểm cố định trên đường thẳng vuông góc với mp tại . Hạ các đường  lần lượt vuông góc với  và .
2.1     Chứng minh rằng .
2.2     Tìm quỹ tích của điểm  khi di động trên .



Bài 18. Cho hình lập phương  cạnh .
a. Tính góc giữa hai đường thẳng  và .
b. Gọi , ,  lần lượt là các điểm thuộc các cạnh , ,   sao cho . Chứng minh rằng trọng tâm tam giác  luôn thuộc một đường thẳng cố định khi , ,  thay đổi.
Bài 19. Cho hình lăng trụ  có đáy  là hình thoi  lần lượt là trung điểm của  và . Mặt phẳng  cắt  tại .
a. Chứng minh tam giác  là tam giác vuông.
b. Mặt phẳng  cắt  tại . Tính tỉ số .
Bài 20. Cho lăng trụ đứng  có đáy là tam giác vuông cân tại , , . Gọi  là trung điểm của .
a. Xác định thiết diện giữa lăng trụ và mặt phẳng  đi qua , vuông góc với .
b. Tính diện tích thiết diện vừa tìm được theo .
Bài 21. Cho tứ diện  có  vuông góc với  và chân đường vuông góc hạ từ  đến mặt phẳng  là trực tâm của tam giác . Chứng minh rằng .
Bài 22. Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm .
a. Chứng minh tứ giác  là hình bình hành. Tìm điều kiện của tứ diện để  là hình thoi.
b. Mặt phẳng  đi qua N và song song với . Xác định thiết diện của và tứ diện . Thiết diện là hình gì?
Hướng dẫn giải
	1/ (1,5 điểm) 
	[image: ]
* 
* Tương tự MQ // NP
Kết luận: Tứ giác MNPQ là hình bình hành
* MNPQ là hình thoi khi AC = BD 
	
0,5
0,5
0,25
0,25
0,5 

	2 / (1 điểm) 
	
 Thiết diện là tứ giác NEQF
* Tứ giác NEQF là hình bình hành 
	0,25
0,25
0,25
0,25



Bài 23. Cho hình chóp  có đáy là nửa lục giác đều với cạnh  (). Cạnh  vuông góc với đáy và .  là một điểm khác  trên  sao cho . Tính tỉ số .
Hướng dẫn giải

Đặt hình chóp vào hệ trục toạ độ như hình vẽ. Suy ra ta có:, ,  và . Suy ra phương trình của  là

Gọi  thuộc cạnh , ta có:
.
Mặt khác  

 hay  
Bài 24. Cho hình chóp tứ giác  có đáy  là hình bình hành tâm  và các cạnh bên có độ dài bằng nhau. Một mặt phẳng  thay đổi và luôn cắt các cạnh bên của chóp, gọi giao điểm của  với các cạnh bên  lần lượt là . Đặt , , , . Chứng minh rằng: .
Bài 25. Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông tâm , cạnh bằng , mặt bên  là tam giác đều và mp  vuông góc với mp.
a. Tính các khoảng cách: , , .
b. Xác định tâm và tính bán kính mặt cầu ngoại tiếp hình chóp.
c. Mặt phẳng  chứa  và vuông góc với mặt phẳng   cắt hình chóp đã cho theo thiết diện hình gì? Tính diện tích thiết diện theo .
Bài 26. Cho hình chóp  có đáy  là tam giác đều cạnh ,   vuông góc với mặt phẳng  và . Gọi  là trọng tâm của tam giác ,  là hình chiếu vuông góc của điểm  lên mặt phẳng.
1/.  Chứng minh rằng :  là trực tâm của tam giác.
	2/.  Tính góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng .
Hướng dẫn giải
S
A
K
O
B
C
H
2a
3a
M
















1/.  Gọi  là trung điểm của cạnh   . 
Do  đều,  là trọng tâm của  nên ta có .
Do  nên  là hình chiếu vuông góc của  lên .
Theo Định lí ba đường vuông góc ta có .
Mặt khác do  là hình chiếu vuông góc của  lên nên  và  Suy ra.
Suy ra  (1)
* Do  đều nên ta có  
Do  nên.
Từ đó suy ra.
Suy ra .
Mặt khác  
Từ đó ta có .
Suy ra  (2)
Từ (1) và (2) suy ra  là trực tâm của  .
 2/.  Gọi  là hình chiếu vuông góc của điểm   lên .
Do đó ta có.
Ta có đường thẳng  là hình chiếu vuông góc của đường thẳng  lên.
Vì vậy góc giữa đường thẳng  và  bằng góc giữa đường thẳng  và  bằng góc giữa hai đường thẳng  bằng góc .
Do  và  nên 
Xét  vuông tại  có , .
Suy ra  
Từ đó ta có góc .
Kết luận: .
Bài 27. Cho tứ diện  có các cặp cạnh đối bằng nhau từng đôi một. Chứng minh với mọi điểm  trong không gian ta đều có:

Bài 28. Cho hai đường thẳng  chéo nhau và vuông góc với nhau nhận  làm đường vuông góc chung ( thuộc   và  thuộc  ). Trên  lấy điểm   cố định, trên lấy hai điểm  di động sao cho mặt phẳng  vuông góc với mặt phẳng  .
a/. Chứng minh trực tâm tam giác  cố định.
b/. Xác định  để diện tích tam giác  là nhỏ nhất.
Bài 29. Cho tứ diện  có , mặt phẳng  đi qua  trọng tâm  của tứ diện, cắt cạnh  lần lượt tại  (khác).
Chứng minh rằng: .
Tìm giá trị lớn nhất của biểu thức : .
Bài 30. Cho hình chóp , có đáy  là hình chữ nhật với  và . Gọi  là hình chiếu vuông góc của  trên  và  là hình chiếu vuông góc của  trên .
1/. Chứng minh rằng .
2/. Tính góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng  .
Bài 31. Cho góc tam diện thỏa mãn góc . Trên tia  lấy điểm  sao cho  cho trước. Trên tia phân giác của góc lấy điểm  thỏa mãn . 
	Tính các góc của tam giác.
Bài 32. Cho hình thang vuông  có,  và  là điểm bất kỳ thuộc đoạn thẳng.
1/. Xác định vị trí của điểm  để hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau.
2/. Lấy điểm  thuộc đường thẳng vuông góc với  tại  sao cho , xét mặt phẳng  qua điểm  và vuông góc với . Mặt phẳng cắt  hình chóp  theo thiết diện là hình gì ? Tính diện tích của thiết diện theo  biết  và?.
Bài 33. Cho tứ diện  có các đường cao  đồng qui tại một điểm thuộc miền trong của tứ diện. Các đường thẳng  lại cắt mặt cầu ngoại tiếp tứ diện  theo thứ tự tại .  Chứng minh:
 
  
 
Bài 34. Cho hình chóp có đáy là hình bình hành. lần lượt là trung điểm của,. 
a/. Tìm giao tuyến của  và.
b/. Tìm giao điểm  của  và , tính tỷ số .
Hướng dẫn giải
S
A
B
C
D
M
N
K
I
J



















a/.  Trªn  gäi  lµ giao ®iÓm cña  vµ. 
Ta cã:  lµ ®iÓm chung thø nhÊt cña 2 mp  vµ .
MÆt kh¸c:
 -   nªn 
 -   nªn  do ®ã .
 -   nªn  
  lµ ®iÓm chung thø 2 cña 2 mp vµ .
VËy: giao tuyÕn cña vµ lµ.
b/.  Trªn  gäi  lµ giao ®iÓm cña  vµ.
Ta cã: , mµ  nªn .
VËy  lµ giao ®iÓm cña  vµ .
Gäi  lµ trung ®iÓm cña  th×  lµ ®­êng trung b×nh cña tam gi¸c  nªn  .
MÆt kh¸c dÔ thÊy  lµ träng t©m tam gi¸c  nªn  . Do ®ã:  .
Suy ra:  nªn : .
Bài 35. Cho hình thoi  có  Gọi  là trung điểm. Trên đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng   tại lấy điểm  thay đổi khác . Trên tia đối của tia  lấy điểm  sao cho 
a/. Khi  Chứng minh đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng .
b/. Tính theo  độ dài của  để góc giữa  và  có số đo lớn nhất.
Hướng dẫn giải






A
S
B
C
D
H
M
K
I
N

















a/. Ta có  
vuông tại.

Gọi  là giao của  và. 
Ta có: vuông tại  .  

Kết hợp với 
b/. Gọilà góc giữa  và ;  là hình chiếu vuông góc của  lên  ;  là giao của  với . Lấy  đối xứng với  qua .
Vì . Kết hợp với .
Mà  là đường trung bình của tam giác  nên . 
Suy ra tại . Suy ra vuông tại  và  là hình chiếu của  trên. Ta có .
Đặt . Tam giác  vuông tại  và  là đường cao nên 
.

Tam giác  vuông tại  nên .
.

Dấu đẳng thức xảy ra khi .
Vậy lớn nhất khi và chỉ khi  lớn nhất khi và chỉ khi 
Bài 36. Cho hình chóp  có đáy  là hình thoi. Hình chiếu vuông góc của  trên mặt phẳng   là trung điểm  của cạnh  .  Trên tia đối của tia  lấy điểm  sao cho  
a/. Tính côsin của góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng.
b/. Chứng minh rằng đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng.
A
S
B
C
D
H
M
N

Hướng dẫn giải









a/. Vì  là hình chiếu của  trên nên
góc giữa  và là 
( vì tam giác  vuông tại  nên  nhọn)
Tam giác  đều cạnh   nên 
Ta có 
Trong tam giác  ta có: 
b/. Ta có 
 
vuông tại.

Gọi  là giao của  và . Suy ra vuông tại .  

Kết hợp với 
Bài 37. Cho hình chóp có đáy là tam giác vuông tại , cạnh bên  vuông góc với đáy.  Gọi  là hình chiếu của  trên  .
a/. Chứng minh rằng đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng.
b/. Tính độ dài đoạn thẳng  theo  .
Hướng dẫn giảiS
A
B
C
H










a/. Ta có  (Vì  vuông tại  )     (1)
 (Vì )         (2)
Từ (1) và (2) suy ra .
b/. Ta có  (theo giả thiết)     (3)

Từ (3) và (4) suy ra  hay tam giác  vuông tại .
Tam giác  vuông tại  có  là đường cao nên 
Tam giác  vuông tại  nên 
Do đó, 



Bài 38. [bookmark: MTBlankEqn]Cho hình chóp,  là điểm nằm trong hình chóp. Kéo dài cắt mặt phẳng tại. Chứng minh:
a) 

Bài 39. Cho tứ diện . Gọi  lần lượt là trung điểm của   
a) Tính góc giữa  và  biết , .
b) Giả sử . Chứng minh rằng:

Bài 40. Cho hình lập phương . Một mặt phẳng  bất kì đi qua  và cắt cạnh  ở , cắt cạnh  ở .
a) Chứng minh rằng tứ giác  là hình bình hành và .
b) Tìm  để diện tích tứ giác  đạt GTNN.
Bài 41. Cho đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng tam giác  tại . Trên  lấy điểm  và điểm  sao cho  vuông góc với .
a) Chứng minh rằng .
b) Tìm điều kiện cần và đủ để  nằm cùng phía đối với  trên đường thẳng .
Bài 42. Cho hình chóp đáy là đa giác đều .  cố định trên . Mặt phẳng quay quanh trục  cắt  tại  
a) Xác định mặt phẳng  để diện tích tứ giác  nhỏ nhất.
b) Cho ; . Tính diện tích tứ giác .
Bài 43. Cho tứ diện  có  Gọi ,  lần lượt là trọng tâm của các mặt đối diện với đỉnh  và đỉnh .
a) Chứng minh rằng: .
b) Gọi  là đường cao của tứ diện,  thuộc mặt phẳng  là trực tâm . Kéo dài  cắt  tại . Chứng minh .
Bài 44. Cho 2 đường thẳng  chéo nhau và vuông góc với nhau. Gọi  là đường vuông góc chung   và  là 2 điểm di động trên  sao cho không đổi.  là điểm cố định trên . 
a) Chứng minh rằng trực tâm  của tam giác  cố định.
b) Tìm tập hợp hình chiếu  của  trên .
Bài 45. Cho góc tam diện vuông , tia  bất kì nằm trong góc tam diện. Gọi  theo thứ tự là góc hợp bởi tia  với các tia  
Chứng minh rằng: 
Bài 46. Chứng minh rằng nếu một tứ diện  thỏa mãn điều kiện  vuông góc với  và  vuông góc với  thì  vuông góc với .
Bài 47. Cho hình chóp . đáy  là hình bình hành,  cắt  tại  và:. Chứng minh:  vuông góc với mặt phẳng  
Bài 48. 
a)Cho tứ diện  và  là Một điểm nằm trong . Chứng minh: 
		
b)Gọi  và  là tổng độ dài các cạnh và bán kính mặt cầu ngoại tiếp tứ diện. Hỏi tứ diện nào có tỉ số  lớn nhất. Tìm giá trị lớn nhất đó.
Hướng dẫn giải
a) Gọi  là giao điểmcủa  và , ta có :
 Hay : (1)
 A




 		 D 
 
 B M K
 
 C	


tương tự :  (2)
	  (3)
Cộng (1), (2), (3) theo từng vế ta có đpcm. 
b) Gọi  và  lần lượt là trọng tâm và tâm mặt cầu ngoại tiếp tứ diện  ta có :

Mặt khác ta có : 

Từ (1) và (2)  hay . đẳng thức xảy ra   là tứ diện đều. 
Và khi đó 
Bài 49. Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông cạnh ,  và độ dài . Một mặt phẳng đi qua  cắt cạnh  lần lượt ở . Đặt .
a)Tính diện tích tứ giác  theo .
b) Xác định  để thể tích hình chóp  bằng  lần thể tích hình chóp .
Hướng dẫn giải
a) Gọi  là giao điểm của  và  ;  là giao điểmcủa  và . Áp dụng định lý cosin trong tam giác  ta có : .
 
Theo Tính chất đường phân giác  trong  ta có : .		 S


			 L
	 N

	 D			 C
 	
		 H

A			
			B	Hình 2
M
K
P

.
b) Gọi hình chóp đều đó là , vì thiết diện cắt tất cả các mặt bên nên các đỉnh  của ngũ giác đều nằm trên các cạnh  tương ứng
Không mất tính tổng quát, hình chiếu trên mặt phẳng vuông góc với cạnh .(xem hình 3)	 S’	

		 N’
 M’

 		 P’

			 A’
B’	 K’ 
	 	
Hình 3

Giả sử  
 VÌ  nên 
  
 
(vì  )
  .
Giả sử Ta có :  và  ()
 (Do  )
 . Vậy mặt bên của hình chóplà tam giác đều.
Bài 50. a) Cho hình chóp tứ giác đều . Trên cạnh  lấy điểm . Thiết diện tạo thành do mặt phẳng đi qua  và song song với  cắt  lần lượt tại  
Tính diện tích thiết diện đó khi cho cạnh đáy bằng , cạnh bên bằng  và .
b) Giả sử thiết diện của hình chóp tứ giác đều là một ngũ giác đều. Hãy chứng minh rằng mặt bên của hình chóp này là các tam giác đều.
Bài 51. Cho hình chóptam giác đều , cạnh đáy bằng  và mỗi mặt của góc tam diện đỉnh  bằng .
a. Hỏi phải cắt hình chóp bằng một mặt phẳng đi qua  như thế nào để thiết diện tam giác   thu được có chu vi nhỏ nhất.
b. Tính giá trị chu vi nhỏ nhất đó theo .

Bài 52. Cho lăng trụ . Trên tia đối của tia  lấy điểm  sao cho . Gọi  là trung điểm .
a)Xác định thiết diện của lăng trụ cắt bởi mặt phẳng .
b) Gọi . Tính tỉ số  và.
Hướng dẫn giải
+) Xác định được điểm  và suy ra hai giao tuyến  và  
+) Xác định được điểm  ; suy rađược đoạn giao tuyến  và 
+) Kết luận thiết diện là tứ giác  
b,(1,25)
+) Xét tam giác  có 
+) Trong  Dựng , khi đó 
+) Xét tam giác  có: 
 Suy ra  là trung điểm . Vậy 

Bài 53. Cho hình chóp  có đáy là hình thang  và . Gọi  lần lượt là trung điểm của .
a)Chứng minh rằng: .
b) Chứng minh:  và  không song song với .
c) Xác định thiết diện của hình chóp cắt bởi . Thiết diện là hình gì?
Bài 54. Trong mặt phẳng  cho đường tròn tâm  bán kính  và  điểm  cố định trên  Tứ giác  biến thiên nội tiếp trong sao cho  đường chéo luôn vuông góc với nhau. Trên đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng tại  lấy điểm . Nối  với  
a. Chứng minh  cạnh  vuông góc với nhau.
b. Nêu cách xác định điểm  cách đều  điểm  
c. Tứ giác  là hình gì để diện tích của nó lớn nhất. Tìm GTLN đó theo  
Hướng dẫn giải
H
A
B
C
D
d
S
O
d’
I
K
P

a, Vì nên  là hình chiếu của  trên mp
Theo gt nên theo định lí  đường vuông góc ta có .
b, Cách dựng:
Qua  kẻ đường thẳng  vuông góc với mp.
Dựng mp là mp trung trực của .
Giao của mpvà đường thẳng  là điểm  cần xác định
CM:
Vì  nên  cách đều .
Vì nên  cách đều  và .
Vậy điểm  vừa dựng cách đều  điểm .
c, . Kẻ  tại . Kẻ tại  
Ta có 

Để tứ giác  có diện tích lớn nhất thì độ dài  và  lớn nhất khi và chỉ khi  
Vậy tứ giác  là hình vuông. Khi đó 
Bài 55. Cho hình vuông cạnh  tâm . gọi  là điểm nằm ngoài mặt phẳng  sao cho ,  là điểm tùy ý trên với . Mặt phẳng  qua  và song song  và  cắt  lân lượt tại .
a)Tứ giác  là hình gì?
b). Tính diện tích  theo  và . Tìm  để diện tích lớn nhất. 
Bài 56. Cho hình lập phương  cạnh .
a) Tính góc giữa hai đường thẳng  và .
b) Gọi  lần lượt là các điểm thuộc các cạnh  sao cho . Chứng minh rằng trọng tâm tam giác  luôn thuộc một đường thẳng cố định khi  thay đổi.
Bài 57. Cho hình chóp cố định  có các góc tam diện đỉnh  ba mặt vuông. Hình lăng trụ  thay đổi sao cho  ; các điểm  lần lượt thuộc . Tìm giá trị lớn nhất của thể tích khối lăng trụ theo thể tích khối chóp 
Bài 58. Cho hính chóp có ,diện tích tam giác  là .Gọi  là điểm di động trên ,  là trung điểm của . Biết  vuông góc với mặt phẳng . Tìm giá trị nhỏ nhất của diện tích tam giác  theo  và .
Bài 59. Cho hình chóp . Xét các điểm  theo thứ tự thuộc các cạnh  sao cho . Chứng minh rằng khi các điểm  thay đổi thì mặt phẳng  đi qua một điểm cố định.
Bài 60. Cho hình hộp . Hãy xác định các điểm  theo thứ tự thuộc các đoạn thẳng  và  sao cho  song song với .
Bài 61. Cho hình chóp  có đáy  là hình chữ nhật. Biết  cạnh bên  vuông góc với  
a)Tính góc giữa các mặt phẳng  và  với .
b) Gọi  là giao điểm của hai đường chéo  và .Tính khoảng cách từ  đến  
Hướng dẫn giải
Hình vẽ ;

a). 
Góc giữa  với chính là góc  
Góc giữa  với là góc  
Ta có  
 
b). Từ  kẻ . Nối  và từ  kẻ  
Vậy  chính là khoảng cách cần tìm 
Ta có ;
Từ đó ta có kết quả ;
Bài 62. Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông cạnh , cạnh bên  vuông góc với mặt đáy .
a) Gọi  là trung điểm . Tính góc giữa  và .
b) Xác định thiết diện của hình chóp  cắt bởi mpđi qua  và vuông góc với . Tính diện tích của thiết diện đó.
Bài 63. Cho hình tứ diện  có đáy  là tam giác đều cạnh , mặt bên  là tam giác cân đỉnh , cạnh bên  tạo với mặt đáy một góc bằng .
a) Chứng minh rằng  vuông góc với .
b) Gọi  là hình chiếu vuông góc của  trên mặt phẳng .Chứng minh  nằm trên 
trung tuyến  của tam giác . Tính , biết tam giác  vuông.
c) Gọi  là trung điểm . Xác định thiết diện của hình chóp cắt bởi  đi qua  và 
vuông góc với .
Bài 64. Cho tứ diện  có , , .  là điểm tùy ý trên cạnh ,  là mặt phẳng qua  và song song với  và  cắt  lần lượt tại  Tìm vị trí của  và điều kiện của  để thiết diện  là hình vuông, tính diện tích thiết diện trong trường hợp đó.
Bài 65. Cho tứ diện . Tìm  trong không gian sao cho  đạt giá trị nhỏ nhất.
Bài 66. Cho hình chóp có đáy là hình bình hành tâm . Gọi  là trung điểm . 
1) Tìm giao điểm  của đường thẳng  và mặt phẳng 
2) Gọi  là giao điểm của  và . Chứng minh ba điểm  thẳng hàng
3) Tính tỉ số 


1) Trong mp dựng đường thẳng qua  song song với  cắt  tại , suy ra  là trung điểm của  
Do  Suy ra  thuộc mp 
2) Ta có  là giao tuyến của  và mp
 Mặt khácsuy ra  nằm trên giao tuyến của mp và mp  
Vậy  thẳng hàng.
3) Xét tam giác  có  là trọng tâm nên .
Bài 67. Cho hình chóp , có đáy  là hình chữ nhật với  và . Gọi  là hình chiếu vuông góc của  trên  và  là hình chiếu vuông góc của  trên . 
a)Tính độ dài  theo .
b)Gọi  lần lượt là trung điểm của đoạn thẳng . CMR các đoạn thẳng  và  vuông góc với nhau.




Bài 68. (HSG Nghệ An 2016) Cho hình thoi  có  Gọi   là trung điểm. Trên đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng  tại  lấy điểm  thay đổi khác. Trên tia đối của tia lấy điểm  sao cho .
a) Khi  . Chứng minh đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng.
b) Tính theo  độ dài của để góc giữa và  có số đo lớn nhất.
Hướng dẫn giải

Bài 69. (HSG Hà Tĩnh 2008) Cho hình thang cân  có đáy lớn, đáy nhỏ, các cạnh bên. Trên nửa đường thẳng vuông góc với mặt phẳng  lấy điểm (không trùng với A). Mặt phẳng  đi qua điểm và vuông góc với  cắt các cạnh  tại .
	a. Chứng minh rằng:  là tứ giác nội tiếp được trong một đường tròn.
	b. Khi điểm  chạy trên nửa đường thẳng, chứng minh đường thẳng  đi qua một điểm cố định. 
Hướng dẫn giải

Bài 70. (HSG Nghệ An Bảng B 2016) Cho hình chóp tam giác  có đáy là tam giác đều cạnh . Đường thẳng vuông góc với mặt phẳng. Gọi  là trung điểm của đoạn,  là hình chiếu vuông góc của lên.
a) Chứng minh đường thẳng  vuông góc với mp.
b) Biết góc tạo bởi đường thẳng  và mp  bằng 300. Tính diện tích tam giác .
Bài 71. (HSG Quảng Bình 2011) Cho tứ diện đều  cạnh . Gọi  lần lượt là trọng tâm các tam giác  và. Mặt phẳng  qua  cắt các cạnh  lần lượt  tại các điểm  với AM = , AN =  ().
	a) Chứng minh  đồng qui hoặc song song và  là hình thang cân.
	b) Chứng minh rằng: . Suy ra: .
	c) Tính diện tích tứ giác  theo  và .
Bài 72. (HSG Vĩnh Phúc 2011) Cho hình hộp  có tất cả các mặt đều hình vuông cạnh  
1. Chứng minh rằng  vuông góc với mặt phẳng   và đường thẳng   đi qua trọng tâm của tam giác.
2. Hãy xác định các điểm  lần lượt nằm trên các cạnh sao cho  vuông góc với mặt phẳng. Tính độ dài đoạn  theo.
Bài 73. (HSG Vĩnh Phúc 2016) Cho hình chóp  có đáy là hình chữ nhật và  vuông góc với mặt phẳng . Biết và
a) Đường thẳng qua  vuông góc với  cắt các đường thẳng  lần lượt tại . Gọi  là hình chiếu vuông góc của  trên . Hãy xác định các giao điểm  của  với  và chứng minh rằng 
b) Tính diện tích tứ giác 
Hướng dẫn giải
[image: ]

Trong  gọi 
Trong  gọi 
Ta có , mà . Suy ra 
Suy ra . Mà .Vậy 
b) Ta có; ; 
Do , do đó .
Tương tự phần (a) thì . Từ đó tính được

Suy ra 
Bài 74. (Bình Sơn Vĩnh Phúc) Cho hình chóp tứ giác đều  có đường cao. Mặt phẳng 
đi qua  và vuông góc với, cắt  tại  sao cho:  và cắt các cạnh 
bên  lần lượt tại .
   a) Tính tỷ số diện tích thiết diện   và diện tích đáy hình chóp.
   b) Cho biết cạnh đáy của hình chóp là a . Tính .
Bài 75. (HSG Vĩnh Phúc 2012) 1. Cho hình chóp tứ giác S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh  bằng , các cạnh bên bằng nhau và bằng  (). Hãy xác định điểm O sao cho O cách đều tất cả các đỉnh của hình chóp S.ABCD và tính độ dài SO theo .
2. 	Cho hình chóp S.ABC có đường thẳng SA vuông góc với mặt phẳng (SBC). Gọi H  là hình chiếu của S lên mặt phẳng (ABC). Chứng minh rằng đường thẳng SB vuông góc với đường thẳng SC, biết rằng .
3. 	Cho tứ diện ABCD thỏa mãn điều kiện  và một điểm X thay đổi trong không gian. Tìm vị trí của điểm X sao cho tổng  đạt giá trị nhỏ nhất.
Hướng dẫn giải

[image: ]
Gọi . Do  nên các tam giác SAC, SBD cân tại đỉnh S nên SI vuông góc với AC, BD suy ra SI vuông góc với mặt phẳng (ABCD). Dễ thấy mọi điểm nằm trên đường thẳng SI cách đều các đỉnh A, B, C, D.
Trong tam giác SIC, dựng trung trực của cạnh SC cắt đường thẳng SI tại O suy ra .
[image: ]Ta có .
Vậy .
Gọi K là giao điểm của đường thẳng AH và BC; trong mặt phẳng (SBC) gọi D là giao điểm của đường thẳng qua S, vuông góc với SC. Ta có BC vuông góc với SH và SA nên BC vuông góc với mặt phẳng (SAH) suy ra BC vuông góc với SK.
Trong tam giác vuông SAK ta có , kết hợp với giả thiết ta được  (1)
Trong tam giác vuông SDC ta có  (2)
Từ (1) và (2) ta được , từ đó suy ra  hay suy ra SB vuông góc với SC.
[image: ]
Gọi G là trọng tâm của tứ diện; M, N, P, Q lần lượt là trung điểm của các cạnh AB, CD, BC, AD. Ta có tam giác ACD bằng tam giác BCD nên  suy ra , tương tự ta chứng minh được  và đường thẳng PQ vuông góc với cả hai đường thẳng BC, AD. Từ đó suy .
Ta có 

. Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi X trùng với điểm G. Vậy   nhỏ nhất khi và chỉ khi X là trọng tâm của tứ diện ABCD.
Bài 76. Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông cạnh a, tất cả các cạnh bên đều bằng a. Gọi điểm  thuộc cạnh  sao cho , điểm   là trọng tâm tam giác.
a) Chứng minh rằng  song song với mp 
b) Gọi () là mặt phẳng chứa  và song với . Xác định và tính diện tích thiết diện của hình chóp với mp()
c) Xác định điểm  thuộc  và điểm  thuộc  sao cho  song song với.  Tính  theo .
Hướng dẫn giải
                                                 [image: ]
a) Gọi  là trung điểm của  
Ta có  mà  nên  
b) Qua   kẻ đường thẳng song song với  cắt  và  lần lượt tại  và. Qua  kẻ đường thẳng song song với  cắt  tại  . Thiết diện của hình chóp với mp() là tứ giác .
Ta có  vì cùng song song với  
 nên tam giác  bằng tam giác  suy ra   do đó  là hình thang cân
Ta có 
 .Gọi h là độ dài đường cao của hình thang ta có 
Diện tích thiết diện là 
[image: ]
c)  Qua  dựng đường thẳng song song với  cắt  tại N. Nối A với N cắt BD tại Q. Trong mp (AMN) từ Q dựng đường thẳng song song với MN cắt AM tại P. 
Ta có PQ//MN, MN//SC nên PQ//MN
Suy ra hai điểm P, Q thỏa mãn điều kiện bài toán.
Ta có , 

Suy ra 
Bài 77. Cho tứ diện đều  cạnh . Gọi  lần lượt là trọng tâm các tam giác  và. Mặt phẳng  qua  cắt các cạnh  lần lượt  tại các điểm  với  ().
	a) Chứng minh  đồng qui hoặc song song và  là hình thang cân.
	b) Chứng minh rằng: . Suy ra: .
	c) Tính diện tích tứ giác  theo  và .

Hướng dẫn giải

a) Ta có: ,, ,   phân biệt nên  song song hoặc đồng qui.
Gọi  là trung điểm, ta có:  nên , do đó 
Các mặt phẳng   đi qua  cắt theo các giao tuyến lần lượt là  nên :  . Suy ra :  hay  là hình thang.
 Ta có:  là các tam giác đều,  
 Nên. Suy ra : , hay  là hình thang cân.
b) Ta có: 
Vì :  nên ; 
Mặt khác:  
. Vậy : .
c) Ta có: , , 
Gọi h là chiều cao hình thang cân MNPQ, ta có:
    
Vậy: 
Bài 78. (HSG Hà Tĩnh 2013) Cho hình chóp SABC có  và tam giác  vuông tại. Biết  và góc giữa hai mặt phẳng  bằng  với . Tính độ dài theo a.
Gọi  là hình chiếu của  lên.
Ta chứng minh được 
. Suy ra  vuông tại K và . Do đó 
Đặt . Trong tam giác vuông  ta có C
A
B
S
H
K
x
a



Tương tự, trong tam giác vuông SBC ta có 
Ta có   , vì x > 0. Vậy 
Bài 79. (HSG Quảng Bình 2013) Cho hình chóp, có đáy  là hình thang cân   và,. Mặt bên  là tam giác đều. Gọi  là giao điểm của  và. Biết  vuông góc với.
	a) Tính.
	b) Mặt phẳng () qua điểm  thuộc đoạn  ( khác) và song song với hai đường thẳng  và.
	Xác định thiết diện của hình chóp  cắt bởi mặt phẳng (). Biết. Tìm x để diện tích thiết diện lớn nhất.
a) Dễ thấy đáy  là nữa hình lục giác đều cạnh.
Kẻ (  thuộc). Suy ra  và  vuông góc. 
[image: ]Ta có: . 
Xét tam giác  có  
Xét tam giác vuông  có  , 
b) Qua  kẻ đường thẳng song song với  cắt  lần lượt tại  
Qua  kẻ các đường thẳng song song với  cắt  lần lượt tại . Thiết diện là ngũ giác.
Ta có:  cùng vuông góc với.
   =
  .
Ta có: .


Suy ra:   
                             
Diện tích  lớn nhất bằng  khi 
Bài 80. (HSG Đà Nẵng 2011) 1) Cho hình hộp  Trên cạnh AB lấy điểm M khác A và B.  Gọi (P) là mặt phẳng đi qua M và song song với mặt phẳng  
	a) Trình bày cách dựng thiết diện của hình hộp và mặt phẳng (P).
	b) Xác định vị trí của M để thiết diện nói trên có diện tích lớn nhất.
2) Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình bình hành và M là trung điểm của SC. Một mặt phẳng (P) chứa AM và lần lượt cắt các cạnh SB, SD tại các điểm B', D' khác S. Chứng minh rằng:	.
[image: ]











Trong mp(ABCD), qua M vẽ đường thẳng song song với AC cắt DB, BC lần lượt tại E, N. 
Trong mp(BDD’B’), qua E vẽ đường thẳng song song với D’O (O=ACBD) cắt B’D’ tại F.
Trong mp(A’B’C’D’), qua F vẽ đường thẳng song song với AC cắt A’D’, D’C’ lần lượt tại R, Q. 
Trong mp(AA’D’D), qua R vẽ đường thẳng song song với AD’ cắt AA’ tại S. 
Trong mp(CC’D’D), qua Q vẽ đường thẳng song song với CD’ cắt CC’ tại P.
Thiết diện là lục giác MNPQRS
Do các mặt đối diên của hình hộp song song nên các cạnh đối của lục giác thiết diên MNPQRS song song và 3 cặp cạnh đó lần lượt song song với các cạnh tam giác ACD’.
 Các tam giác JKI, ACD’, RQI, JMS, NKP đồng dạng
   MJ=NK và PK=QI 
 Các tam giác RQI, JMS, NKP bằng nhau (gọi diện tích của chúng là S1 và gọi diện tích các tam giác JKI, ACD’ lần lượt là S2, S)
Đặt  ta có điều kiện  và có:
  S1 = k2S
   S2 =( k2 + 2k +1)S Diện tích thiết diện: 
[image: ] (dấu bằng xảy ra  )
 Lấy I = AMB'D' và O = ACBD, 
ta có: S, O, I là các điểm chung của 2 mặt phẳng (SAC) và (SBD) 
    S, O, I thẳng hàng.
Và   I  là trọng tâm các mặt chéo SAC
       
Vẽ BP // B'I và DN // D'I  .    Đặt 
    (*)
Suy ra:  Suy ra: 
Bài 81. Cho tứ diện đều  có độ dài cạnh bằng 1. Gọi  lần lượt là hai điểm thuộc các cạnh  sao cho mặt phẳng  vuông góc với mặt phẳng. Đặt   . Tìm  để diện tích toàn phần của tứ diện  nhỏ nhất.
Kẻ , do   suy ra .
[image: ]Mà  là tứ diện đều, nên suy ra  là tâm của tam giác đều.
Ta có:   . =;   
=  .                                                              
Suy ra =(x+y)                   
Diện tích toàn phần của tứ diện  :	
    
+  + .  =  +.
Từ 
Suy ra  khi 



Câu 1. Cho hình chóp S.ABCD, đáy ABCD là hình bình hành. Gọi C’ là trung điểm của SC, M là điểm thuộc cạnh SA. Mặt phẳng  chứa C’M cắt các cạnh SB, SD lần lượt tại B’, D’.    
1. Khi  song song với BC. Xác định vị trí của M để tứ giác B’C’D’M là hình bình hành. 
1. Khi  thay đổi.  Xác định vị trí của M để . 
Hướng dẫn giải
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1. (2.5 điểm) Khi  song song với BC. Xác định vị trí của M để tứ giác B’C’D’M là hình bình hành. 
Gọi O là tâm hình bình hành ABCD. Gọi    .
Ta có:

Mặt khác, vì C’ là trung điểm SC nên . 
Khi đó tứ giác B’C’D’M là hình bình hành khi . 
Vậy M là trung điểm của SA.  
b, 
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b) Khi  thay đổi.  Xác định vị trí của M để . 
Xét ta giác SAC:
Qua A, C lần lượt kẻ các đường thẳng song song với C’M, cắt SO tại E, F. Ta có:
 .
Tương tự, xét ta, giác SBD, ta có:
  .
Vậy .
Câu 2. Cho hình chóp S.ABCD đáy là hình thoi tâm O, cạnh a, góc BAD=600; SO vuông góc với mặt phẳng (ABCD);. Gọi E là trung điểm của AD, F là trung điểm của DE.
1/ Chứng minh (SOF)(SAD).
2/ Tính khoảng cách từ O và C đến mặt phẳng (SAD).
3/ Gọi là mặt phẳng qua BC và vuông góc với mặt phẳng (SAD). Xác định thiết diện của hình chóp với mặt phẳng . Tính diện tích của thiết diện này.
Hướng dẫn giải
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1/ Tam giác ABD đều nên ; OF//BE  (1).
(2).
Từ (1) và (2) .
2/ Kẻ   tại H.
.
O là trung điểm của AC nên .
3/ Gọi K là hình chiếu của C trên mp(SAD) H là trung điểm của AK.
; BC//AD nên mp(BCK) cắt mp(SAD) theo giao tuyến song song với AD. Từ K kẻ đường thẳng song song với AD cắt SD, SA tại M và N. Thiết diện tạo thành là hình thang BCMN.

MN cắt SF tại trung điểm I MN là đường trung bình của tam giác SAD.




Bài 82. [VĨNH PHÚC -2010-2011] Cho hình hộp  có tất cả các mặt đều là hình vuông cạnh . 
a) Chứng minh rằng  vuông góc với mặt phẳng  và đường thẳng  đi qua trọng tâm của tam giác .
b) Hãy xác định các điểm  lần lượt nằm trên các cạnh  sao cho  vuông góc với mặt phẳng  . Tính độ dài đoạn  theo .
Hướng dẫn giải
a) Ta có  và  nên . 
Tương tự ta chứng minh được . Từ đó ta suy ra .
Gọi  là giao điểm của  và . Khi đó chính là giao điểm của  và mặt phẳng . 
Do  suy ra  là trọng tâm của tam giác .
b) Đặt 
và 
Ta có 
Do đường thẳng MN vuông góc với mặt phẳng (CB’D’) nên ta có

Vậy M, N là các điểm sao cho 
Do đó ta có  .
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Bài 83. [Cao Văn Bá – THPT Diễn Châu 3 – 2009-2010] Cho hình chóp , có đáy là hình thang với   là một điểm di động bên trong tứ giác  . Qua  vẽ những đường thẳng lần lượt song song với  cắt các mặt phẳng   và    theo thứ tự tại   và .
a) Nêu cách dựng các điểm  .
b) Chứng minh:  không đổi.
c) Tìm tập hợp điểm  sao cho diện tích của tam giác   có giá trị lớn nhất.

Bài 84. [TRƯỜNG THPT CẨM THUỶ I 2008-2009] Cho tam giác   đáy là hình thang, đáy lớn  , đáy bé  . Mặt bên   là tam giác đều.   là một điểm di động trên  , mp  qua điểm  và song song với  .
a)  Tìm thiết diện của  với mặt phẳng mp. Thiết diện là hình gì?
b)  Tính diện tích thiết diện theo  và  . Tìm giá trị của x để diện tích thiết diện  lớn nhất
Hướng dẫn giải
a) Từ   kẻ đường thẳng song song  và  , lần lượt cắt  tại ,   tại  . 
Từ  kẻ đường thẳng song song với cắt  tại  suy ra được   là thiết diện. Dễ dàng chứng minh được  là hình thang cân.
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b)  * Tính diện tích thiết diện 
Sử dụng định lý Talets ta suy ra được  ;   
Từ đó tính ra được 
Áp dụng công thức 
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*Tìm  để  đạt giá trị lớn nhất

Dấu "=" xảy ra khi . 

Bài 85. [THPT Quảng Xương 2 THANH HOÁ 2009- 2010] Cho hình chóp tứ giác đều  có cạnh đáy bằng  và đường cao  . 
a) Tính góc tạo bởi hai mặt phẳng   và .
b) Gọi  là trọng tâm tam giác  , xác định hình chiếu  của  lên  và tính độ dài   theo .
Hướng dẫn giải
a)  Gọi   là trung điểm   suy ra góc giữa   và  là góc  ,
Tam giác  vuông tại ,  suy ra   hay  .  
b)  Kẻ   là đường cao tam giác   suy ra  vuông góc , từ   kẻ đường thẳng  song song với  trong cắt   tại   thì là điểm cần tìm.
Ta có  
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Bài 86. Cho tứ diện   có các đường cao    đồng qui tại một điểm thuộc miền trong của tứ diện. Các đường thẳng    lại cắt mặt cầu ngoại tiếp tứ diện  theo thứ tự tại  . Chứng minh:  .
Bài 87. 
a. Cho tứ diện . Gọi   và  lần lượt là trung điểm của   và . Trên cạnh   lấy điểm  sao cho  . Tìm giao điểm   của đường thẳng   với mặt phẳng . Chứng minh rằng     .
b. Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành. Hai điểm  và  lần lượt thay đổi trên các đoạn thẳng  sao cho ,  Gọi   là trọng tâm tam giác  . Chứng minh rằng   luôn song song với một mặt phẳng cố định khi  thay đổi và tìm  để . 

Bài 88. [ÔN THI ĐỘI TUYỂN FESTIVAL – ĐỀ SỐ 3] Cho hình chóp  đều cạnh  , cạnh bên bằng . Gọi   là mặt phẳng qua  song song với   và vuông góc với mặt phẳng . Gọi   là trung điểm của .
a)  Xác định thiết diện của hình chóp với (P).Tính khoảng cách từ điểm  đến .
b) Tính sin với   là góc giữa   và . 
Bài 89. [ÔN THI ĐỘI TUYỂN FESTIVAL – ĐỀ SỐ 2]  Cho hình lăng trụ  có  và góc  . Gọi  là trung điểm của  . 
a) CMR:  .
b) Tính khoảng cách từ  đến mặt phẳng . 
Bài 90. [HỌC SINH GIỎI TỈNH NAM ĐỊNH, LỚP 11, 2005] Cho tứ diện   có   đôi một vuông góc với nhau tại . Gọi   thứ tự là trung điểm của các cạnh  .
a) Chứng minh tam giác   là tam giác nhọn.
b) Biết số đo 3 góc của tam giác  là  . Gọi  là số đo của góc nhị diện  , tìm theo  và .
c) Gọi  là độ dài lớn nhất trong độ dài 3 cạnh  và gọi  là độ dài lớn nhất trong độ dài 3 đường cao của tam giác . Chứng minh rằng:   
Bài 91. [HỌC SINH GIỎI TỈNH NAM ĐỊNH, LỚP 11, 2004]  Cho hình chóp tam giác đều có cạnh đáy bằng .
a) Ta coi hình chóp đã cho là tứ diện  có trọng tâm , gọi   là góc giữa mp  và mp. Hãy tính   để  cách đều tất cả các mặt của .
b) Biết  . Xét mặt phẳng  thay đổi đi qua , sao cho mp cắt các đoạn thẳng  thứ tự tại  . Tìm giá trị nhỏ nhất của chu vi tam giác   theo .

Bài 92. [HỌC SINH GIỎI LỚP 11 TỈNH QUẢNG NGÃI NĂM HỌC 2011-2012] Cho tứ diện đều . Gọi  là mặt phẳng đi qua đường cao   của tứ diện; mặt phẳng  cắt các mặt phẳng   và   lần lượt theo các giao tuyến  . Các giao tuyến này lần lượt tạo với mặt phẳng  các góc . Chứng minh: 
Bài 93. [NGHỆ AN 2015-2016] Cho hình thoi   có góc  ,  . Gọi  là trung điểm  . Trên đường thẳng vuông góc với mặt phẳng   tại  lấy điểm   thay đổi khác . Trên tia đối của tia   lấy điểm  sao cho  .
a) Khi  , chứng minh rằng đường thẳng   vuông góc với mặt phẳng  .
b) Tính   theo   để góc giữa   và   có số đo lớn nhất.
Bài 94. [TRƯỜNG THPT TRƯNG VƯƠNG - BÌNH ĐỊNH] Trong không gian cho khối đa diện có số cạnh qua mỗi đỉnh là một số chẵn .Một thiết diện tạo bởi mặt phẳng không đi qua đỉnh nào của khối đa diện với khối đa diện .Chứng minh  số cạnh của thiết diện là một số chẵn.
Hướng dẫn giải
Giả sử số đỉnh của thiết diện là  ;Ta xét một tron.                                                            
Tổng các cạnh đi qua m đỉnh mới là .                                                                               
Vậy số cạnh của khối đa diện này bằng  là số chẵn                                
Bài 95. [VĨNH PHÚC 2009-2010] Cho hình chóp , có đáy  là hình chữ nhật với  và  . Gọi  là hình chiếu vuông góc của  trên   và  là hình chiếu vuông góc của  trên .
a) Tính độ dài   theo .
b) Gọi  lần lượt là trung điểm của đoạn thẳng  . Chứng minh rằng các đoạn thẳng   và  vuông góc với nhau.

Bài 96. [TRƯỜNG THPT QUỲNH LƯU NGHỆ AN 2016 - 2017] Cho tứ diện  đều, gọi   là trung  điểm của các cạnh  và . Trên đường thẳng    và ta chọn  các điểm  sao cho . Tính độ dài   biết cạnh của tứ diện có độ dài bằng 1.
Hướng dẫn giải


Ta có  là giao tuyến của  hai mặt phẳng : Mặt phẳng chứa   và song song với  và mặt phẳng chứa   và  song song với .
Trong mặt phẳng  kẻ   cắt    ở   .
Qua   kẻ    ( thuộc  ) ,   cắt  tại  .   Vậy   .

Ta có  là các trung điểm của   và  
Mà  
Ta có  . Vậy  .

Bài 97. [TRƯỜNG THPT QUỲNH LƯU NGHỆ AN 2016 - 2017] Cho hình chóp , đáy  là hình vuông và . Mặt phẳng  thay đổi nhưng luôn cắt các cạnh  lần lượt tại  ( không trùng với đầu mút các đoạn thẳng . Chứng minh rằng: 
Hướng dẫn giải
Gọi  là tâm đáy , . Ta có thẳng hàng (do chúng thuộc giao tuyến hai mặt phẳng và ).
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Đặt  Trong tam giác , ta có:


Tương tự với tam giác  ta được 
Từ (1) và (2) ta suy  Ta có ĐPCM.

Bài 98. [THPT QUỲNH LƯU – HOÀNG MAI NGHỆ AN 2016 - 2017] Cho hình chóp , đáy  là nửa lục giác đều với ,  Mặt bên  là tam giác đều. Gọi   là giao điểm của   và . Cho biết   vuông góc với .
         a) Tính .
          b) Mặt phẳng  qua điểm  thuộc đoạn   (  không trùng với ), song song với  và . Xác định thiết diện của hình chóp  với mặt phẳng  Tính diện tích thiết diện theo   và  biết . Tìm   để diện tích thiết diện đó lớn nhất.
Hướng dẫn giải
a) Tính 
+) Dựng   song song  (thuộc cạnh ); 
Ta có: 
+) Mặt khác: 
+) Áp dụng định lý cosin trong tam giác  , tính được 
+) Do  và  nên .
Trong tam giác vuông  , tính được .
b) Xác định thiết diện của hình chóp S.ABCD  với mặt phẳng 
+) Xác định được thiết diện là tam giác NPQ (với N, P, Q lần lượt nằm trên các cạnh BA, BC, BS)
+) Ta có: 
Diện tích thiết diện: 
+) Trong tam giác  , tính được 
+) Trong tam giác  , tính được 
+) Diện tích thiết diện: 
+) Vì   thuộc đoạn   ( ) nên 
Do đó, . Vậy, .


Bài 99. Cho tứ diện SABC. Hai điểm I, J thứ tự chuyển động trên AB, AC sao cho . Chứng minh rằng mặt phẳng (SIJ) luôn đi qua một đường thẳng cố định.
Hướng dẫn giải
Đặt  Gọi M là trung điểm BC, gọi G là trọng tâm tam giác ABC. Gỉa sử.

Ta có:  Ta thấy  Vậy G, I, J thẳng hàng. Hay IJ luôn đi qua điểm G cố định, hay mặt phẳng (SIJ) luôn đi qua đường thẳng cố định SG.
Bài 100. Cho tứ diện OABC có OA, OB, OC vuông góc với nhau từng đôi một. Gọi A, B, C là ba góc của tam giác ABC và  lần lượt là góc tạo bởi OA, OB, OC với mặt phẳng (ABC). Chứng minh rằng: 
.
Hướng dẫn giải
Gọi H là hình chiếu vuông góc của O trên mặt phẳng (ABC)
 H là trực tâm của tam giác ABC.
 
Gọi AK là đường cao của tam giác ABC. Ta có: 
Mặt khác:  
Tương tự:   nên tam giác ABC nhọn.
- Gọi R là bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC, ta có:
    R cũng là bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác BHC.
- Trong tam giác ABH:  
Nên:  
Từ (1) và (2) ta có:  
Chứng minh tương tự ta cũng có: 
Vậy ta có ĐPCM.
Bài 101. Cho tam giác ABC vuông tại A có AB=c, AC=b.Gọi (P) là mặt phẳng qua BC và vuông   
góc với mặt phẳng (ABC) ;  S là một điểm di động trên (P) sao cho S.ABC là hình chóp có hai mặt bên SAB, SAC hợp với đáy ABC hai góc có số đo lần lượt là và . Gọi H, I, J lần lượt là hình chiếu vuông góc của S trên BC, AB, AC.
  a. Chứng minh rằng .
  b. Tìm giá trị lớn nhất của SH và khi đó hãy tìm giá trị của .

Hướng dẫn giải


Bài 102. Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình vuông cạnh a, tất cả các cạnh bên đều bằng a. Gọi điểm M thuộc cạnh SD sao cho SD = 3SM, điểm G là trọng tâm tam giác BCD.
 a) Chứng minh rằng MG song song với mp(SBC)
 b) Gọi () là mặt phẳng chứa MG và song với CD. Xác định và tính diện tích thiết diện của hình chóp với mp()
 c) Xác định điểm P thuộc MA và điểm Q thuộc BD sao cho PQ song song với SC.  Tính PQ theo a.
Hướng dẫn giải
[image: ]
Gọi I là trung điểm của BC
Ta có 
Mà  nên MG //(SBC)
Qua G kẻ đường thẳng song song với CD cắt AD và BC lần lượt tại E và F. Qua M kẻ đường thẳng song song với CD cắt SC tại H 
Thiết diện của hình chóp với mp() là tứ giác EFHM
Ta có HM//EF vì cùng song song với CD
 nên tam giác DME bằng tam giác CHF suy ra ME = HF do đó EFHM là hình thang cân
Ta có: 

Gọi h là độ dài đường cao của hình thang ta có 
Diện tích thiết diện là 
[image: ]
Qua M dựng đường thẳng song song với SC cắt CD tại N. Nối A với N cắt BD tại Q. Trong mp (AMN) từ Q dựng đường thẳng song song với MN cắt AM tại P. 
Ta có PQ//MN, MN//SC nên PQ//MN
Suy ra hai điểm P, Q thỏa mãn điều kiện bài toán.
Ta có , 

Suy ra .
Bài 103. Cho hình lập phương ABCD.A’B’C’D’ có cạnh bằng a. Gọi M, N lần lượt là trung điểm của AB và B’C’. Dựng và tính đoạn vuông góc chung của AN và DM.A
B
C
D
A’
B’
C’
D’
M
N
I
K
H


Gọi I là trung điểm của BC.
NI  mp(ABCD) (1đ)
Chứng minh được:

Gọi H là giao điểm của AI và DM, từ H hạ ,HK là đoạn vuông góc chung của AN và DM,
Tính được 

AKH đồng dạng AIN


Vậy khoảng cách AN và DM là:
Bài 104. Cho tứ diện ABCD, Chứng minh rằng 6 mặt phẳng ,mỗi mặt phẳng đi qua trung điểm một cạnh và vuông góc với cạnh đối diện đồng quy tại một điểm.


Bài 105. Cho hình chóp SABC có  và tam giác ABC vuông tại B. Biết  và góc giữa hai mặt phẳng (SAB), (SAC) bằng  với . Tính độ dài SC theo a.
Hướng dẫn giải

	Xét hai trường hợp:
+) B và C không tù. Khi đó
Suy ra 

	

A
 B
C
B’
C’
H



.
+) B hoặc C tù.
Do  nên  và C tù .
Còn  (giống trường hợp 1)   Suy ra .
Bài 106. Cho tứ diện ,   là điểm bất kì nằm trong miền tam giác . Từ   kẻ các  đường thẳng song song với  cắt các mặt phẳng   lần lượt tai . Chứng minh rằng:   không đổi.   
Bài 107. Cho hình hộp   có tất cả các mặt đều là hình vuông cạnh . 
a) Chứng minh rằng  vuông góc với mặt phẳng  và đường thẳng   đi qua trọng  tâm tam giác .
b) Hãy xác định các điểm   lần lượt nằm trên các cạnh  sao cho  vuông  góc với mặt phẳng  Tính độ dài đoạn  theo .
Bài 108. Cho hình chóp . Tứ giác đáy có  và  cắt nhau tại .  và  cắt nhau tại .  và   cắt nhau tại . là mặt phẳng cắt  lần lượt tại . 
a) Tìm giao điểm  của  và .
b) Với điều kiện nào của  thì  là hình bình hành.
Bài 109. Cho tứ diện , mặt phẳng () song song với hai đường thẳng   và . Gọi  tương ứng là giao điểm của () với các đường thẳng . Xác định tất cả các vị trí của () để:
a) Tứ giác  là hình thoi. 
b) Diện tích thiết diện giữa () và tứ diện  là lớn nhất.
Bài 110. Cho tam giác   vuông tại  có  .Gọi   là mặt phẳng qua   và vuông  góc với mặt phẳng ; là một điểm di động trên sao cho là hình chóp có hai mặt bên ,  hợp với đáy  hai góc có số đo lần lượt là  và . Gọi   lần lượt là hình chiếu vuông góc của  trên .
a) Chứng minh rằng . 
b) Tìm giá trị lớn nhất của  và khi đó hãy tìm giá trị của .
Bài 111. Cho hình lăng trụ tứ giác . Một mặt phẳng (P) thay đổi song song với hai đáy của lăng trụ, cắt các đoạn thẳng AB’, BC’, CD’, DA’ tương ứng lần lượt tại các điểm M, N, P, Q. Hãy xác định vị trí của mặt phẳng (P) sao cho tứ giác MNPQ có diện tích lớn nhất.
Bài 112. Cho hình chóp S.ABCD, ABCD là hình vuông và SAB là tam giác đều, mặt phẳng đi qua ba điểm A, B, C vuông góc với mặt phẳng chứa tam giác SAB. Gọi M là một điểm di động trên đoạn AB và P là hình chiếu vuông góc của S lên CM.
a) Tìm quỹ tích của điểm P khi M di động. 
b) Xác định vị trí của điểm M để độ dài đoạn thẳng nối M với trung điểm của đoạn SC đạt giá trị lớn nhất.
Bài 113. Gọi O là một điểm trên cạnh AB của tứ diện ABCD (O không trùng với A và B). Mặt cầu ngoại tiếp tứ diện AOCD cắt các cạnh BC và BD của tứ diện ABCD lần lượt tại M và N (MC, ND). Mặt cầu ngọai tiếp tứ diện BOCD cắt các cạnh AC và AD của tứ diện ABCD lần lượt tại P và Q (PC, QD). Chứng minh rằng tam giác OMN đồng dạng với tam giác OQP.
Bài 114.  Cho P là một điểm cố định nằm bên trong một hình cầu cho trước. Ba đoạn thẳng PA, PB, PC đôi một vuông góc với nhau, có ba đầu mút A, B, C nằm trên mặt cầu. Gọi G là trọng tâm tam giác ABC.
a) Tính PG theo PA, PB, PC.
b) Tìm quỹ tích điểm G khi A, B, C thay đổi.
Bài 115. Cho hình chóp tứ giác đều S.ABCD đỉnh S, cạnh đáy của hình chóp có độ dài bằng 2, chiều cao bằng h. Gọi là hình cầu tâm O bán kính r nội tiếp hình chóp; gọi (K;R) là hình cầu tâm K bán kính R tiếp xúc với 8 cạnh của hình chóp. Biết rằng khoảng cách từ O đến mặt phẳng (ABCD) bằng khoảng cách từ K đến mặt phẳng (ABCD).
a) Chứng minh rằng:  
b) Tính giá trị của h, từ đó suy ra thể tích hình chóp.
Bài 116.   Cho hình lăng trụ đứng ABC.A’B’C’, có các cạnh bằng a. Xét các đoạn thẳng MN có hai đầu mút M, N lần lượt nằm trên các đoạn thẳng BC’, CA’ và song song với mặt phẳng(ABB’A’). Tìm theo a độ dài của đoạn thẳng ngắn nhất trong các đoạn thẳng ấy. Khi MN ngắn nhất hỏi MN có vuông góc với BC’ và CA’ hay không? Chứng minh.
Bài 117.   Cho tứ diện OABC có ba cạnh OA, OB, OC đôi một vuông góc với nhau. Gọi H là chân được vuông góc hạ từ O đến (ABC).
a) Chứng minh rằng H là trực tâm tam giác ABC.
b) Chứng minh rằng .
Bài 118.  Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình thang vuông tại A và D, AB=2CD=2AD, SA vuông góc với đáy tại A. Gọi M là trung điểm của SC, K là điểm di động trên AB. Tìm tập hợp hình chiếu của H của M lên CK.
Bài 119.  Cho tứ diện  có trọng tâm . Tìm điểm  sao cho tổng: 
 đạt giá trị bé nhất.



hoc357.edu.vn | Trang 

image3.wmf
n


image93.wmf
1

2


image993.wmf
, 

SBSD


image994.wmf
, .

PQ


image995.wmf
()

a


image996.wmf
APMQ


image997.wmf
1;

3

ABSA

==


image998.wmf
23

 

3

CM

=


image999.wmf
SPMQ


image1000.wmf
ABCD


image1001.wmf
;;.

ABCDcADBCbACBDa

======


image1002.wmf
1

A


image94.wmf
os2

c

a

Þ=


image1003.wmf
1

C


image1004.wmf
A


image1005.wmf
C


image1006.wmf
222

11

3

AACCacb

^Û+=


image1007.wmf
AH


image1008.wmf
H


image1009.wmf
(

)

,

BCD


image1010.wmf
1

H


image1011.wmf
BCD

D


image1012.wmf
1

CH


image95.wmf
3

5


image1013.wmf
BD


image1014.wmf
K


image1015.wmf
2

11

4.

AHCHHK

=


image1016.wmf
,’

DD


image1017.wmf
AB


image1018.wmf
’

(

.

)

, 

AB

ÎDÎD


image1019.wmf
M


image1020.wmf
N


image1021.wmf
’

D


image1022.wmf
0

90

MAN

Ð=


image96.wmf
1

AN

Þ=


image1023.wmf
I


image1024.wmf
D


image1025.wmf
H


image1026.wmf
MIN


image1027.wmf
K


image1028.wmf
M


image1029.wmf
IN


image1030.wmf
Oxyz


image1031.wmf
Ot


image1032.wmf
,,

abg


image97.wmf
1

AE

5

a

cos26

=

a


image1033.wmf
Ot


image1034.wmf
, , .

OxOyOz


image1035.wmf
2

cot.cot.cot

4

ggg

abg

£


image1036.wmf
MNPQ


image1037.wmf
MN


image1038.wmf
PQ


image1039.wmf
MP


image1040.wmf
NQ


image1041.wmf
MQ


image1042.wmf
NP


image98.wmf
1

AIN


image1043.wmf
.

SABCD


image1044.wmf
ABCD


image1045.wmf
AC


image1046.wmf
BD


image1047.wmf
H


image1048.wmf
·

·

·

·

;

ASBCSDBSCDSA

==


image1049.wmf
SH


image1050.wmf
(

)

.

ABCD


image1051.wmf
ABCD


image1052.wmf
M


image99.wmf
11

INAN

=


image1053.wmf
BCD

D


image1054.wmf
·

·

·

·

·

·

MABMACMADBADDACCAB

++á++


image1055.wmf
S


image1056.wmf
R


image1057.wmf
S

R


image1058.wmf
K


image1059.wmf
BM


image1060.wmf
CD


image1061.wmf
·

·

·

·

·

·

·

MABMACMABMAKKACKABKAC

+á++=+


image1062.wmf
·

·

·

·

·

·

·

KABKACBADDAKKACBADDAC

+á++=+


image100.wmf
sin

a

=


image1063.wmf
·

·

·

·

MABMACBADDAC

+á+


image1064.wmf
·

·

·

·

MABMADBACCAD

+á+


image1065.wmf
·

·

·

·

MADMACDABBAC

+á+


image1066.wmf
G


image1067.wmf
O


image1068.wmf
ABCD


image1069.wmf
(

)

(

)

2

2

222222

6(1)

SBCCAABDADBDC

BCCAABDADBDC

=+++++

£+++++


image1070.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

222

222222

2222

2

222

16

161616(2)

BCCAABDADBDCOCOBOAOCOBOA

OAODOBODOCODROAOBOCOD

ROGR

+++++=-+-+-+

+-+-+-=-+++=

=-³

uuuruuuruuuruuuruuuruuur

uuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuur


image1071.wmf
22

6.16

SR

Þ£


image1072.wmf
46

S

R

£


image101.wmf
1

51a5a5

a.MN

663

5

=Þ=


image1073.wmf
BCCAABDADBDC

GO

=====

ì

Û

í

º

î


image1074.wmf
ABCD

Û


image1075.wmf
(max)46.

S

R

=


image1076.wmf
.

SABCD


image1077.wmf
ABCD


image1078.wmf
a


image1079.wmf
(

)

SAABCD

^


image1080.wmf
SAa

=


image1081.wmf
CD


image1082.wmf
, 

SASB


image102.wmf
P


image1083.wmf
,

MN


image1084.wmf
AMx

=


image1085.wmf
MNCD


image1086.wmf
, 

ax


image1087.wmf
x


image1088.wmf
.

SMNCD


image1089.wmf
2

9


image1090.wmf
.

SABCD


image1091.wmf
K


image1092.wmf
AE


image4.wmf
2


image103.wmf
1

CG


image1093.wmf
MN


image1094.wmf
H


image1095.wmf
AC


image1096.wmf
BD


image1097.wmf
ACE


image1098.wmf
22

AEACAE

=Þ==


image1099.wmf
·

·

0

902.

MENBCDMNEK

Þ

Þ===


image1100.wmf
SK


image1101.wmf
SAE

D


image1102.wmf
2

44

AE

EK

==


image104.wmf
1

N


image1103.wmf
1

2

AMEN

S

Þ=


image1104.wmf
.

SABCD


image1105.wmf
,,,,

KMLNP


image1106.wmf
,,,,

ABSBSCSDAD


image1107.wmf
BC


image1108.wmf
’’:’’  .

BKABp

=


image1109.wmf
’’//’’; ’’//’’

MKNPMPKL


image1110.wmf
’’:’’ ’’:’’  ’’:’’  .

BMBSAPASSNASp

===


image1111.wmf
(

)

2

’’:’’  1’’:’’  1

PSASpSNASp

Þ=-Þ=-


image1112.wmf
’’//’’

MNLP


image105.wmf
AP


image1113.wmf
(

)

2

’’:’’1.

pSNASp

Þ==-


image1114.wmf
130

p

-¹


image1115.wmf
2

31

3

 0

5

2

 

pp

p

Þ-+=

-

Û=


image1116.wmf
·

 1;  2.

SAASBa

==


image1117.wmf
222

(1)2(1)cos

NPpppp

a

=+---


image1118.wmf
222

4(1)sin24(1)sin2

KPpppp

aa

=+---


image1119.wmf
2

cos212sin

aa

=-


image1120.wmf
2

134(13)sin

pp

a

Þ-=-


image1121.wmf
130

p

-¹


image1122.wmf
20

1

sin30

4

aa

=Þ=


image106.wmf
11

EN

=


image1123.wmf
.

SABCD


image1124.wmf
SC


image1125.wmf
E


image1126.wmf
AE


image1127.wmf
BD


image1128.wmf
,

SBSD


image1129.wmf
, .

MN


image1130.wmf
1


image1131.wmf
3


image1132.wmf
23

3

CE

=


image107.wmf
2

a

3


image1133.wmf
.

SABC


image1134.wmf
a


image1135.wmf
S


image1136.wmf
0

30


image1137.wmf
A


image1138.wmf
’’

ABC


image1139.wmf
’, ’

()

BSBCSC

ÎÎ


image1140.wmf
a


image1141.wmf
.

ABCABC

¢¢¢


image1142.wmf
AB


image108.wmf
222222

11

111

EN

a5514a14

MNMNNNMNaaaMN

cos3993

==Þ=+=+=Þ=

a


image1143.wmf
M


image1144.wmf
1

2

AMAB

=


image1145.wmf
E


image1146.wmf
AC


image1147.wmf
(

)

MEB

¢


image1148.wmf
(

)

(

)

,

DBCMEBKAAMEB

¢¢¢

=Ç=Ç


image1149.wmf
CD

CB


image1150.wmf
'

AK

AA


image1151.wmf
D


image1152.wmf
DE


image109.wmf
.

SABCD


image1153.wmf
DD

¢


image1154.wmf
K


image1155.wmf
EK


image1156.wmf
’

KB


image1157.wmf
’

DEKB


image1158.wmf
’

MBB


image1159.wmf
11

'3'3

AKMAAK

BBMBAA

==Þ=


image1160.wmf
(

)

.

ABC


image1161.wmf
()

//

ENABNBC

Î


image1162.wmf
1

2

EN

AB

=


image110.wmf
12,54()

acm

=


image1163.wmf
DBM


image1164.wmf
11

32

DNNE

DNBN

DBBM

==Þ=


image1165.wmf
D


image1166.wmf
CN


image1167.wmf
1

4

CD

CB

=


image1168.wmf
.

SABCD


image1169.wmf
//

ADBC


image1170.wmf
ADBC

>


image1171.wmf
,,

MNE


image1172.wmf
,,

ABCDSA


image111.wmf
0

72

a

=


image1173.wmf
(

)

(

)

//

MNESBC


image1174.wmf
(

)

//

SCMNE


image1175.wmf
AF


image1176.wmf
(

)

SBC


image1177.wmf
(

)

MNE


image1178.wmf
(

)

P


image1179.wmf
O


image1180.wmf
R


image1181.wmf
1


image1182.wmf
A


image112.wmf
0

2

7227,29018628

2

a

SHtg

=»


image1183.wmf
(

)

.

O


image1184.wmf
ABCD


image1185.wmf
(

)

.

O


image1186.wmf
2


image1187.wmf
d


image1188.wmf
(

)

P


image1189.wmf
A


image1190.wmf
1


image1191.wmf
S


image1192.wmf
S


image5.wmf
12

...

n

AAA


image113.wmf
(

)

23

1

1430,475152

3

Vahcm

=»


image1193.wmf
,,,.

ABCD


image1194.wmf
2


image1195.wmf
, 

BDSC


image1196.wmf
I


image1197.wmf
5


image1198.wmf
,,,,.

ABCDS


image1199.wmf
ABCD


image1200.wmf
R


image1201.wmf
()

SAP

^


image1202.wmf
AC


image114.wmf
=+»

2

2

28,00119939

4

a

dSH


image1203.wmf
SC


image1204.wmf
(

)

P


image1205.wmf
ACBD

^


image1206.wmf
3


image1207.wmf
SCBD

^


image1208.wmf
O


image1209.wmf
’

d


image1210.wmf
(

)

P


image1211.wmf
(

)

Q


image1212.wmf
SA


image115.wmf
(

)

2

1

.4.702,2700807

2

xq

Sadcm

=»


image1213.wmf
(

)

Q


image1214.wmf
’

d


image1215.wmf
I


image1216.wmf
'

Id

Î


image1217.wmf
I


image1218.wmf
,,,

ABCD


image1219.wmf
()

ImpQ

Î


image1220.wmf
I


image1221.wmf
S


image1222.wmf
A


image116.wmf
(

)

1

S


image1223.wmf
I


image1224.wmf
5


image1225.wmf
,,,,

ABCDS


image1226.wmf
1

.

2

ABCD

SACBD

=

W


image1227.wmf
OHAC

^


image1228.wmf
H


image1229.wmf
OKBD

^


image1230.wmf
K


image1231.wmf
2222

22

ACAOOHROH

=-=-


image1232.wmf
2222

22

BDBOOKROK

=-=-


image117.wmf
(

)

2

S


image1233.wmf
ABCD


image1234.wmf
AC


image1235.wmf
BD


image1236.wmf
0

OHOK

==


image1237.wmf
HO

KO

º

ì

Þ

í

º

î


image1238.wmf
ABCD


image1239.wmf
2

1

.2.22

2

ABCD

SRRR

==

W


image1240.wmf
a


image1241.wmf
O


image1242.wmf
S


image118.emf
72

0

I

M

H

D

B

C

A

S

K


image1243.wmf
(

)

ABCD


image1244.wmf
SBSD

=


image1245.wmf
M


image1246.wmf
AO


image1247.wmf
AMx

=


image1248.wmf
(

)

a


image1249.wmf
M


image1250.wmf
SA


image1251.wmf
BD


image1252.wmf
,,

SOSBAB


image119.wmf
.

27.29018628;4.992806526

SHMH

SHIHR

MHMS

====

+


image1253.wmf
,,

NPQ


image1254.wmf
MNPQ


image1255.wmf
SAa

=


image1256.wmf
MNPQ


image1257.wmf
a


image1258.wmf
x


image1259.wmf
x


image1260.wmf
.

ABCDABCD

¢¢¢¢


image1261.wmf
a


image1262.wmf
AC

¢


image120.wmf
(

)

1

S


image1263.wmf
AB

¢


image1264.wmf
,, 

MNP


image1265.wmf
, ,

ABBCDD

¢¢¢


image1266.wmf
AMBNDP

¢

==


image1267.wmf
MNP


image1268.wmf
,,

MNP


image1269.wmf
.

SABC


image1270.wmf
A


image1271.wmf
.

AMNAMN

¢¢¢


image1272.wmf
(

)

//;

MNBCMABNAC

ÎÎ


image121.wmf
33

4

521.342129()

3

VRcm

p

=»


image1273.wmf
,,

AMN

¢¢¢


image1274.wmf
,,

SASBSC


image1275.wmf
.

AMNAMN

¢¢¢


image1276.wmf
.

SABC


image1277.wmf
.

SABC


image1278.wmf
SASBABACa

====


image1279.wmf
SBC


image1280.wmf
0

S


image1281.wmf
M


image1282.wmf
SB


image122.wmf
28,00119939

SM

»


image1283.wmf
N


image1284.wmf
BC


image1285.wmf
AN


image1286.wmf
(

)

SBC


image1287.wmf
AMN


image1288.wmf
a


image1289.wmf
0

S


image1290.wmf
OABC


image1291.wmf
111

,,

ABC


image1292.wmf
,,

OAOBOC


image6.wmf
1


image123.wmf
6,27;

MHIKIH

==


image1293.wmf
111

3

OAOBOC

OAOBOC

++=


image1294.wmf
111

,,

ABC


image1295.wmf
111

()

ABC


image1296.wmf
1111

ABCDABCD


image1297.wmf
,

MN


image1298.wmf
1

AC


image1299.wmf
11

BD


image1300.wmf
MN


image1301.wmf
1

AD


image1302.wmf
.

SABCD


image124.emf
E

K

I

H

M

S


image1303.wmf
ABCD


image1304.wmf
,,2,

SAaABaBCa

===


image1305.wmf
SA


image1306.wmf
(

)

.

mfABCD


image1307.wmf
(

)

SBC


image1308.wmf
(

)

SCD


image1309.wmf
(

)

ABCD


image1310.wmf
O


image1311.wmf
AC


image1312.wmf
BD


image125.wmf
2

4.866027997

IH

dEI

SHIH

===

-


image1313.wmf
O


image1314.wmf
(

)

.

mfSCD


image1315.png




image1316.wmf
(

)

SCD


image1317.wmf
(

)

ABCD


image1318.wmf
·

SDA


image1319.wmf
(

)

SBC


image1320.wmf
(

)

ABCD


image1321.wmf
·

SBA


image1322.wmf
·

1

tan

2

SDA

=


image126.wmf
22

1,117984141

rEKRd

==-»


image1323.wmf
·

tan 1

SBA

=


image1324.wmf
A


image1325.wmf
(

)

AJSDAJmfSDC

^Þ^


image1326.wmf
CJ


image1327.wmf
O


image1328.wmf
(

)

//.

OIAJOImfSCD

Þ^


image1329.wmf
OI


image1330.wmf
1

2

OIAJ

=


image1331.wmf
222

111

AJSAAD

=+


image1332.wmf
 

5

5

OJ

a

=


image127.wmf
2

74,38733486()

Scm

»


image1333.wmf
.

SABCD


image1334.wmf
ABCD


image1335.wmf
a


image1336.wmf
2

SAa

=


image1337.wmf
(

)

ABCD


image1338.wmf
M


image1339.wmf
SD


image1340.wmf
SA


image1341.wmf
CM


image1342.wmf
.

SABCD


image128.wmf
(

)

12,24

cm


image1343.wmf
(

)

a


image1344.wmf
A


image1345.wmf
SC


image1346.wmf
ABCD


image1347.wmf
ABC


image1348.wmf
a


image1349.wmf
DBC


image1350.wmf
D


image1351.wmf
DBC


image1352.wmf
0

60


image129.wmf
(

)

4,56

cm


image1353.wmf
AD


image1354.wmf
BC


image1355.wmf
H


image1356.wmf
D


image1357.wmf
(

)

ABC


image1358.wmf
H


image1359.wmf
AM


image1360.wmf
ABC


image1361.wmf
DH


image1362.wmf
HBC


image130.wmf
232322

4

.24630(0)

3

RhxRxxRxRhxR

ppp

+=Û-+=<<


image1363.wmf
E


image1364.wmf
AC


image1365.wmf
(

)

mp

P


image1366.wmf
E


image1367.wmf
AB


image1368.wmf
ABCD


image1369.wmf
ABCDa

==


image1370.wmf
ACBDb

==


image1371.wmf
ADBCc

==


image1372.wmf
M


image131.wmf
, , 

Rxh


image1373.wmf
AB


image1374.wmf
(

)

P


image1375.wmf
M


image1376.wmf
AC


image1377.wmf
BD


image1378.wmf
,,

BCCDDA


image1379.wmf
,,.

NPQ


image1380.wmf
M


image1381.wmf
,,

abc


image1382.wmf
MNPQ


image132.wmf
3

4224,7264512,3761920(06,12)

xxx

-+=<£


image1383.wmf
ABCD


image1384.wmf
M


image1385.wmf
2222

MAMBMCMD

+++


image1386.wmf
.

SABCD


image1387.wmf
O


image1388.wmf
M


image1389.wmf
SC


image1390.wmf
F


image1391.wmf
SD


image1392.wmf
(

)

.

ABM


image7.wmf
·

·

·

0

1223n1

SAASAA...SAA60

====


image133.wmf
12

2,588826692;5,857864771

xx

»»


image1393.wmf
I


image1394.wmf
AM


image1395.wmf
SO


image1396.wmf
,,

BIF


image1397.wmf
BF

BI


image1398.emf
 

I  

F  

M  

O  `  

B  

A  

D  

C  

S  


image1399.wmf
(

)

SDC


image1400.wmf
M


image1401.wmf
CD


image1402.wmf
SD


image134.wmf
():5380;():38420;

():2530

ABxyACxy

BCxy

-+=-+=

+-=


image1403.wmf
F


image1404.wmf
F


image1405.wmf
SD


image1406.wmf
MFCD

MFAB

ABCD

ì

Þ

í

î

P

P

P


image1407.wmf
F


image1408.wmf
(

)

. 

ABM


image1409.wmf
BI


image1410.wmf
(

)

ABM


image1411.wmf
(

)

. 

SBD


image1412.wmf
()()

()()

FSDSBDFSBD

FABMFABM

ÎÌÎ

ìì

Þ

íí

ÎÎ

îî


image135.wmf
, 

ab


image1413.wmf
F


image1414.wmf
(

)

SBD


image1415.wmf
(

)

. 

ABM


image1416.wmf
,,

BIF


image1417.wmf
SBD


image1418.wmf
I


image1419.wmf
3

2

BF

BI

=


image1420.wmf
.

SABCD


image1421.wmf
ABCD


image1422.wmf
2,

ABaBCa

==


image136.wmf
(

)

T


image1423.wmf
2.

SASBSCSDa

====


image1424.wmf
K


image1425.wmf
B


image1426.wmf
AC


image1427.wmf
H


image1428.wmf
K


image1429.wmf
SA


image1430.wmf
HK


image1431.wmf
a


image1432.wmf
,

MN


image137.wmf
a


image1433.wmf
,

AKCD


image1434.wmf
BM


image1435.wmf
MN


image1436.wmf
ABCD


image1437.wmf
·

BAD=60,2.

=

o

ABa


image1438.wmf
H


image1439.wmf
AB


image1440.wmf
d


image1441.wmf
(

)

ABCD


image1442.wmf
H


image138.wmf
b


image1443.wmf
S


image1444.wmf
H


image1445.wmf
BC


image1446.wmf
M


image1447.wmf
1

4

=

BMBC


image1448.wmf
3

2

a

SH

=


image1449.wmf
SM


image1450.wmf
(

)

SAD


image1451.wmf
a


image1452.wmf
SH


image139.wmf
(

)

a


image1453.wmf
SC


image1454.wmf
(

)

SAD


image1455.wmf
ABCD


image1456.wmf
2

ADa

=


image1457.wmf
BCa

=


image1458.wmf
ABCDa

==


image1459.wmf
At


image1460.wmf
(

)

ABCD


image1461.wmf
S


image1462.wmf
(

)

P


image140.wmf
(

)

V


image1463.wmf
A


image1464.wmf
SD


image1465.wmf
, , 

SBSCSD


image1466.wmf
111

,,

BCD


image1467.wmf
111

ABCD


image1468.wmf
S


image1469.wmf
At


image1470.wmf
11

CD


image1471.wmf
.

SABC


image1472.wmf
a


image141.wmf
a


image1473.wmf
SA


image1474.wmf
(

)

ABC


image1475.wmf
 

M


image1476.wmf
AB


image1477.wmf
H


image1478.wmf
C


image1479.wmf
SB


image1480.wmf
SB


image1481.wmf
(

)

HCM


image1482.wmf
AB


image142.wmf
b


image1483.wmf
(

)

HMC


image1484.wmf
HMC


image1485.wmf
ABCD


image1486.wmf
a


image1487.wmf
, 

IJ


image1488.wmf
ABC


image1489.wmf
DBC


image1490.wmf
()

a


image1491.wmf
IJ


image1492.wmf
, , , 

ABACDCDB


image8.wmf
SH


image143.wmf
, 

ab


image1493.wmf
, , , 

MNPQ


image1494.wmf
x


image1495.wmf
y


image1496.wmf
0,

<<

xya


image1497.wmf
, , 

MNPQBC


image1498.wmf
MNPQ


image1499.wmf
()3

+=

axyxy


image1500.wmf
43

32

£+<

aa

xy


image1501.wmf
MNPQ


image1502.wmf
a


image144.wmf
AB


image1503.wmf
=+

sxy


image1504.wmf
.

ABCDABCD

¢¢¢¢


image1505.wmf
a


image1506.wmf
AC

¢


image1507.wmf
(

)

ABD

¢


image1508.wmf
AC

¢


image1509.wmf
ABD

¢


image1510.wmf
,

MN


image1511.wmf
 , 

ADCD

¢¢


image1512.wmf
MN


image145.wmf
, , , , 

ACADBCBDCD


image1513.wmf
(

)

CBD

¢¢


image1514.wmf
MN


image1515.wmf
a


image1516.wmf
.

SABCD


image1517.wmf
ABCD


image1518.wmf
SA


image1519.wmf
(

)

ABCD


image1520.wmf
,3

==

ABaBCa


image1521.wmf
5.

=

SDa


image1522.wmf
A


image146.wmf
b


image1523.wmf
AC


image1524.wmf
,

CBCD


image1525.wmf
,

IJ


image1526.wmf
H


image1527.wmf
A


image1528.wmf
SC


image1529.wmf
,

KL


image1530.wmf
,

SBSD


image1531.wmf
(

)

HIJ


image1532.wmf
(

)

.

^

AKSBC


image147.wmf
I


image1533.wmf
.

AKHL


image1534.emf
L

K

J

D

I

J

A

B

D

C

B

C

A

S

I

H


image1535.wmf
(

)

SCD


image1536.wmf
(

)

IJ

=ÇÞ=Ç

LSDJHLSDH


image1537.wmf
(

)

SBC


image1538.wmf
(

)

IJ

=ÇÞ=Ç

KSBIHKSBH


image1539.wmf
(

)

IJSACIJ

IJSA

^

ì

Þ^Þ^

í

^

î

IJAC

SC


image1540.wmf
^

AHSC


image1541.wmf
(

)

IJH.

^

SC


image1542.wmf
^

AKSC


image148.wmf
CD


image1543.wmf
(

)

^Þ^

BCSABBCAK


image1544.wmf
(

)

.

^

AKSBC


image1545.wmf
22

2

=-=

SASDADa


image1546.wmf
22

.2

3

==

+

SAACa

AH

SAAC


image1547.wmf
22

.2

6

==

+

SAABa

AK

SAAB


image1548.wmf
(

)

^Þ^

AKSBCAKKH


image1549.wmf
22

2

6

=-=

a

KHAHAK


image1550.wmf
(

)

^Þ^

ALSCDALHL


image1551.wmf
22

2

.

15

=-=

a

LHAHAL


image1552.wmf
2

118

...

2215

=+=+=

AKHLAKHALH

a

SSSAKKHALLH


image149.wmf
AIB


image1553.wmf
.

SABCD


image1554.wmf
SH


image1555.wmf
()

a


image1556.wmf
A


image1557.wmf
 

SC


image1558.wmf
SH


image1559.wmf
1

 

H


image1560.wmf
1

1

3

=

SH

SH


image1561.wmf
,,

SBSCSD


image1562.wmf
,,

BCD

¢¢¢


image150.wmf
3

; 

2

b

ABaAIBI

===


image1563.wmf
ABCD

¢¢¢


image1564.wmf
SH


image1565.wmf
2

a


image1566.wmf
3

a


image1567.wmf
0

>

a


image1568.wmf
a


image1569.wmf
2222

1111

=++

SHSASBSC


image1570.wmf
,,

===

ABCDBCADACBD


image1571.wmf
+++

XAXBXCXD


image1572.emf
I

O

M

S

D

C

A

B


image151.wmf
ABAIBI

<+


image1573.wmf
=Ç

IACBD


image1574.wmf
===

SASBSCSD


image1575.wmf
====

OSOAOBOCOD


image1576.emf
D

K

H

C

B

S

A


image1577.wmf
2

2222

.3.3992

..

8

229

=Þ====

--

SMSCaaaa

SMSCSOSISO

SI

SAIAaa


image1578.wmf
92

8

=

a

SO


image1579.wmf
222

111

=+

SHSASK


image1580.wmf
222

111

=+

SKSBSC


image1581.wmf
222

111

=+

SKSDSC


image1582.wmf
=

SBSD


image152.wmf
3

0

b

a

<

<


image1583.wmf
º

BD


image1584.emf
Q

P

N

M

A

D

C

G

B


image1585.wmf
=

ANBN


image1586.wmf
^

MNAB


image1587.wmf
^

MNCD


image1588.wmf
===

GAGBGCGD


image1589.wmf
....

+++

+++=

XAGAXBGBXCGCXDGD

XAXBXCXD

GA


image1590.wmf
....

+++

³

uuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuur

XAGAXBGBXCGCXDGD

GA


image1591.wmf
(

)

2

.4.

4

++++

==

uuuruuuruuuruuuruuur

XGGAGBGCGDGA

GA

GA


image1592.wmf
+++

XAXBXCXD


image9.wmf
12

.... 

n

SAAA


image153.wmf
3

0

b

a

<

<


image1593.wmf
.

SABCD


image1594.wmf
ABCD


image1595.wmf
M


image1596.wmf
SD


image1597.wmf
  3

SDSM

=


image1598.wmf
G


image1599.wmf
BCD


image1600.wmf
MG


image1601.wmf
(

)

SBC


image1602.wmf
a


image154.wmf
BCD


image1603.wmf
MG


image1604.wmf
CD


image1605.wmf
a


image1606.wmf
P


image1607.wmf
MA


image1608.wmf
Q


image1609.wmf
BD


image1610.wmf
PQ


image1611.wmf
SC


image1612.wmf
PQ


image155.wmf
b


image1613.wmf
a


image1614.emf
D

C

B

A

S

I

M

G

E

F

H


image1615.wmf
I


image1616.wmf
BC


image1617.wmf
2

//

3

==Þ

DGDM

MGSI

DIDS


image1618.wmf
()

Ì

SISBC


image1619.wmf
(

)

//

MGSBC


image1620.wmf
G


image1621.wmf
CD


image1622.wmf
AD


image156.wmf
BI


image1623.wmf
BC


image1624.wmf
E


image1625.wmf
F


image1626.wmf
M


image1627.wmf
CD


image1628.wmf
SC


image1629.wmf
H


image1630.wmf
a


image1631.wmf
EFHM


image1632.wmf
//

HMEF


image157.wmf
AIB


image1633.wmf
CD


image1634.wmf
¼

¼

0

2

,,60

33

======

aa

MDHCDECFMDEHCF


image1635.wmf
DME


image1636.wmf
CHF


image1637.wmf
ME


image1638.wmf
 

HF

=


image1639.wmf
EFHM


image1640.wmf
222

2220

421

2..os602..

993323

=+-=+-=

aaaaa

EMDMDEDMDEc


image1641.wmf
,EF = 

3

=

a

MHa


image1642.wmf
2

22

2

EF2

2393

-

æö

=-=-=

ç÷

èø

HMaaa

hEM


image158.wmf
ABa

=


image1643.wmf
2

EF

112422

..(EF)..

22339

=+==

HM

aaa

ShHM


image1644.emf
Q

S

C

B

A

D

M

N

P


image1645.wmf
M


image1646.wmf
SC


image1647.wmf
CD


image1648.wmf
2

3

==

MNDM

SCDS


image1649.wmf
33

25

==Þ=

AQABAQ

QNDNAN


image1650.wmf
3322

,..

5535

=====

PQAQPQPQMN

MNANSCMNSC


image1651.wmf
2

5

=

a

PQ


image1652.wmf
ABCD


image159.wmf
(

)

BCD


image1653.wmf
a


image1654.wmf
,

IJ


image1655.wmf
ABC


image1656.wmf
DBC


image1657.wmf
()

a


image1658.wmf
IJ


image1659.wmf
, , , 

ABACDCDB


image1660.wmf
, , , 

MNPQ


image1661.wmf
, 

AMxANy

==


image1662.wmf
0,

<<

xya


image160.wmf
A


image1663.wmf
, , 

MNPQBC


image1664.wmf
MNPQ


image1665.wmf
()3

+=

axyxy


image1666.wmf
43

32

£+<

aa

xy


image1667.wmf
MNPQ


image1668.wmf
a


image1669.wmf
=+

sxy


image1670.wmf
()()

a

Ç=

ABCMN


image1671.wmf
()()

a

Ç=

BCDPQ


image1672.wmf
()()

Ç=

ABCBCDBC


image161.wmf
Ï


image1673.wmf
(),(),(D)

a

ABCBC


image1674.wmf
,,

MNPQBC


image1675.wmf
K


image1676.wmf
BC


image1677.wmf
D

=

KIKJ

KAK


image1678.wmf
//

ADIJ


image1679.wmf
//()

ADP


image1680.wmf
(

)

(

)

,

ABDADC


image1681.wmf
AD


image1682.wmf
()

a


image162.wmf
ABCD


image1683.wmf
, 

MQNP


image1684.wmf
 // ,  // 

MQADNPAD


image1685.wmf
 // 

MQNP


image1686.wmf
MNPQ


image1687.wmf
,

DD

BADCAD


image1688.wmf
 // ,  // 

MQADNPAD


image1689.wmf
, 

AMDQANDP

==


image1690.wmf
D=DÞ=

AMNDQPMNPQ


image1691.wmf
MNPQ


image1692.wmf
000

AMN

33

Ssin60sin30sin30

33

=+Û=+

AMIANI

axay

SSxy


image10.wmf
11

 

SAx

=


image163.emf
�

Q

�

P

�

M

�

N

�

a

�

I

�

D

�

C

�

B

�

A


image1693.wmf
3()

Û=+

xyaxy


image1694.wmf
2

()

4

+

£

xy

xy


image1695.wmf
2

3()4

()

43

+

+£Û+³

xya

axyxy


image1696.wmf
0,

<<

xya


image1697.wmf
2

()()0()0

Þ-->Þ-++>

axayaaxyxy


image1698.wmf
2

()3

()0

32

+

Þ-++>Þ+<

axya

aaxyxy


image1699.wmf
43

32

£+<

aa

xy


image1700.wmf
==-

MQBMax


image1701.wmf
==-

NPCNay


image1702.wmf
222

=+-

MNxyxy


image164.wmf
MNPQ


image1703.wmf
2

222

22

3()23()8

244

-+-+-

æö

=-==

ç÷

èø

MQNPxyxyxyxy

hMN


image1704.wmf
2

2

()

3()8

98

3

412

+

+-

-

==

axy

xy

sas


image1705.wmf
2

28

.3

243

+-

==-

MNPQ

MQNPasas

Shs


image1706.wmf
(

)

^

SCABC


image1707.wmf
ABC


image1708.wmf
B


image1709.wmf
;3

==

ABaACa


image1710.wmf
(

)

(

)

, 

SABSAC


image1711.wmf
a


image1712.wmf
13

sin

19

a

=


image165.wmf
(

)

T


image1713.wmf
SC


image1714.wmf
,

HK


image1715.wmf
C


image1716.wmf
,

SASB


image1717.wmf
(),()

^^

CKSABSACHK


image1718.wmf
D

CHK


image1719.wmf
^

SAKH


image1720.wmf
.

a

=Ð

CHK


image1721.wmf
0

=>

SCx


image1722.wmf
SAC


image166.wmf
, , , 

MNNPPQQM


image1723.wmf
22

2

22222

1113

.

3

=+Þ=

+

ax

CH

CHCACSax


image1724.wmf
22

2

22

2

.

2

=

+

ax

CK

ax


image1725.wmf
2

2

1313

sin

1919

a

=Û=

CK

CH


image1726.wmf
22

22

2(3)13

3(2)19

+

Û=

+

ax

ax


image1727.wmf
6

Û=

xa


image1728.wmf
6

=

SCa


image1729.wmf
.

SABCD


image1730.wmf
ABCD


image1731.wmf
(

)

//

ADBC


image1732.wmf
2

BCa

=


image167.wmf
(

)

I


image1733.wmf
(

)

0

ABADDCaa

===>


image1734.wmf
SBC


image1735.wmf
O


image1736.wmf
AC


image1737.wmf
BD


image1738.wmf
SD


image1739.wmf
AC


image1740.wmf
SD


image1741.wmf
a


image1742.wmf
M


image168.wmf
(

)

II


image1743.wmf
OD


image1744.wmf
M


image1745.wmf
, 

OD


image1746.wmf
SD


image1747.wmf
AC


image1748.wmf
.

SABCD


image1749.wmf
a


image1750.wmf
 

MDx

=


image1751.wmf
ABCD


image1752.wmf
a


image169.wmf
(

)

III


image1753.wmf
//

DTAC


image1754.wmf
T


image1755.wmf
BC


image1756.wmf
CTADa

==


image1757.wmf
DT


image1758.wmf
SD


image1759.emf
O

B C

A D

S

T

M

N

P

K

Q

J


image1760.wmf
DTAC

==


image1761.wmf
3

a


image1762.wmf
SCT


image170.wmf
(

)

IV


image1763.wmf
2, ,

SCaCTa

==


image1764.wmf
0

120

Ð=

SCT


image1765.wmf
7

Þ=

STa


image1766.wmf
SDT


image1767.wmf
DT

=


image1768.wmf
3

a


image1769.wmf
72

=Þ=

STaSDa


image1770.wmf
M


image1771.wmf
AC


image1772.wmf
 , 

ADDC


image171.wmf
 // ;  // 

MNPQMQNP


image1773.wmf
,.

NP


image1774.wmf
, , 

MNP


image1775.wmf
SD


image1776.wmf
, , 

SBSASC


image1777.wmf
, , 

KJQ


image1778.wmf
NPQKJ


image1779.wmf
, , 

NJMKPQ


image1780.wmf
NP


image1781.wmf
(

)

(

)

dtNPQKJdtNMKJ

=+


image1782.wmf
(

)

dtMPQK


image172.wmf
(

)

III


image1783.wmf
11

()()

22

+++

NJMKMNMKPQMP


image1784.wmf
1

().

2

=+

NJMKNP


image1785.wmf
(

)

 

doNJPQ

=


image1786.wmf
..3

3

3

=Þ===

NPMDACMDxa

NPx

a

ACODOD


image1787.wmf
2.

.

3

2(3)

3

æö

-

ç÷

èø

==Þ===-

a

ax

NJANOMSDOM

NJax

a

SDADODOD


image1788.wmf
(

)

2.3

.2

(3)

33

-

=Þ===-

aax

KMBMSDBM

KMax

SDBDBD

a


image1789.wmf
(

)

dtNPQKJ

=


image1790.wmf
12

2(3)(3)32(323)

2

3

æö

-+-=-

ç÷

èø

axaxxaxx


image1791.wmf
2

2

1133

(323)23(323)23

4

343

éù

=-£-+=

ëû

axxaxxa


image1792.wmf
NPQKJ


image11.wmf
22

 

SAx

=


image173.wmf
(

)

II


image1793.wmf
2

33

4

a


image1794.wmf
3

4

=

xa


image1795.wmf
.''''.

ABCDABCD


image1796.wmf
(').

ACD


image1797.wmf
4''3

32

£+£

SBSD

SBSD


image1798.emf
S

J

R

P

K

I

Q

F

E

N

O

C'

B'

A'

C

A

B

D

D'

M


image1799.wmf
'

''

=======

MJMANCNKPCPKQDQI

MNMBNBNMPCPQQCQP


image1800.wmf
;

=

AM

k

AB


image1801.wmf
01

<<

k


image1802.wmf
222

2

1

æöæöæö

====

ç÷

ç÷

ç÷

èø

èø

èø

S

JMAMAM

k

SACDCAB


image174.wmf
MN


image1803.wmf
(

)

222

2

2

1

+

æöæöæö

===+=+

ç÷ç÷ç÷

èøèøèø

S

JKJMMKJMMK

k

SACACACAC


image1804.wmf
21

3

=-

td

SSS


image1805.emf
P

N

D'

I

O

M

D

B

C

A

S

B'


image1806.wmf
2

2

1313

2()2

2422

éù

æö

=-++=--£

êú

ç÷

èø

êú

ëû

td

S

SSkkSk


image1807.wmf
1

2

=

k


image1808.wmf
2

3

=

SI

SO


image1809.wmf
(

)

,

Î

PNSO


image1810.wmf
=

OPON


image1811.wmf
;

''

==

SDSB

xy

SDSB


image1812.wmf
23

23

''2

+=+=+===

SBSDSPSNSO

xy

SBSDSISISI


image175.wmf
MQ


image1813.wmf
,[1;2]

Î

xy


image1814.wmf
2

11324

3

3

æö

+=³=

ç÷

+

èø

xyxyxy


image1815.wmf
2

11324

3

3

æö

+=³=

ç÷

+

èø

xyxyxy


image1816.wmf
ABCD


image1817.wmf
, 

MN


image1818.wmf
, 

ABAC


image1819.wmf
(

)

DMN


image1820.wmf
(

)

ABC


image1821.wmf
,

=

AMx


image1822.wmf
=

ANy


image176.wmf
a


image1823.wmf
,

xy


image1824.wmf
 

DAMN


image1825.wmf
DHMN

^


image1826.wmf
(

)

(

)

DMNABC

^


image1827.wmf
(

)

DHABC

^


image1828.emf
 

H  

A  

B  

C  

D  

M  

N  


image1829.wmf
ABCD


image1830.wmf
H


image1831.wmf
ABC


image1832.wmf
AMN

S

=


image177.wmf
b


image1833.wmf
1

2


image1834.wmf
0

..sin60

AMAN


image1835.wmf
3

4

xy


image1836.wmf
  

AMNAMHANH

SSS

=+


image1837.wmf
1

2


image1838.wmf
0

..sin30

AMAH

+


image1839.wmf
1

2


image1840.wmf
0

..sin30 

ANAH

=


image1841.wmf
13

.

43


image1842.wmf
(

)

xy

+


image178.wmf
AB


image1843.wmf
3

4

xy


image1844.wmf
13

.

43


image1845.wmf
Þ


image1846.wmf
 3

xyxy

+=


image1847.wmf
0,1

xy

££


image1848.wmf
DAMN


image1849.wmf
 

AMDANDDMNAMN

SSSSS

=+++=


image1850.wmf
1

2


image1851.wmf
0

..sin60

ADAM

+


image1852.wmf
1

2


image179.wmf
CD


image1853.wmf
0

..sin60

ADAN


image1854.wmf
1

2


image1855.wmf
.

DHMN


image1856.wmf
1

2


image1857.wmf
0

..sin60

AMAN


image1858.wmf
3


image1859.wmf
xy


image1860.wmf
6

3(31)

6

-

xyxy


image1861.wmf
24

32.

39

=+³Þ³Þ³

xyxyxyxyxy


image1862.wmf
3(42)

min,

9

+

=

S


image180.wmf
, , , 

ACBCBDAD


image1863.wmf
2

.

3

==

xy


image1864.wmf
(

)

a


image1865.wmf
(

)

a


image1866.wmf
D

3

'D'

SBS

SBS

+=


image1867.emf
I

O

A

B

D

C

S

C'

M

B'

D'


image1868.wmf
'

ICMSO

=Ç


image1869.wmf
''

IBD

ÞÎ


image1870.wmf
B'C'//BC

//()'C'//D'M.

'//

BCB

DMBC

ì

ÞÞ

í

î

a


image1871.wmf
11

''D

22

BCBCA

==


image1872.wmf
1

D'''D

2

MBCA

==


image181.wmf
, , , 

MNPQ


image1873.emf
C'

I

S

A

C

O

M

E

F


image1874.wmf
;

'

SASESCSF

SMSISCSI

==


image1875.wmf
2

'

SASCSO

SMSCSI

Þ+=


image1876.wmf
D

2

'D'

SBSSO

SBSSI

+=


image1877.wmf
D

2

'D''

SBSSASCSA

SBSSMSCSM

Þ+=+=+


image1878.wmf
D

31

'D'

SBSSA

MA

SBSSM

+=Û=Ûº


image1879.wmf
3

4

a

SO

=


image1880.wmf

image1881.wmf
^


image1882.wmf
(

)

a


image182.wmf
k

=


image1883.emf
N

M

K

F

E

O

D

B

C

A

S

H


image1884.wmf
BEAD

^


image1885.wmf
OF

AD

Þ^


image1886.wmf
()

SOABCDSOAD

^Þ^


image1887.wmf
(OF)()(OF)

ADSSADS

Þ^Þ^


image1888.wmf
OHSF

^


image1889.wmf
()

OHSAD

Þ^


image1890.wmf
(;())

dOSADOH

Þ=


image1891.wmf
22

2222

11111643

93

OF98

1616

a

OH

aa

OHSOa

=+=+=Þ=


image1892.wmf
3

(;())2(;())

4

a

dCSADdOSAD

==


image12.wmf
 

nn

SAx

=


image183.wmf
MC

MA


image1893.wmf
Þ


image1894.wmf
()()

mpmpBCK

a

º


image1895.wmf
2

222

2

2

2

1212

OF.

164

3

..

4

aa

SFSOSF

SHSO

SOSHSF

SFSF

=+=Þ=

=Þ==


image1896.wmf
Þ


image1897.wmf
Þ


image1898.wmf
2

22

3

()

()9

24

.

2216

td

ADa

MN

aa

a

MNBCCKa

S

Þ==

+

+

Þ===


image1899.wmf
.''''

ABCDABCD


image1900.wmf
a


image1901.wmf
'

AC


image1902.wmf
(

)

'

ABD


image184.wmf
1

a

MN

k

=

+


image1903.wmf
'

AC


image1904.wmf
'

ABD


image1905.wmf
, 

MN


image1906.wmf
', '

ADCD


image1907.wmf
MN


image1908.wmf
(

)

''

CBD


image1909.wmf
a


image1910.wmf
BDAC

^


image1911.wmf
'

BDAA

^


image1912.wmf
(

)

'''

BDACCAACBD

^Þ^


image185.wmf
1

kb

MQ

k

=

+


image1913.wmf
''

ACAD

^


image1914.wmf
(

)

''

ACABD

^


image1915.wmf
I


image1916.wmf
AC


image1917.wmf
BD


image1918.wmf
''

GACAI

=Ç


image1919.wmf
'

AC


image1920.wmf
(

)

'

ABD


image1921.wmf
//''2

'''

GIAI

ACAC

GAAC

Þ==


image1922.wmf
G


image186.wmf
MNMQ

=


image1923.wmf
'

ABD


image1924.wmf
','','';...0

AAmADnABpmnpamnnppm

===Þ======

uuuururuuuuurruuuuurururrururrrururur


image1925.wmf
'.';'.'

AMxADDNyDC

==

uuuuuruuuuruuuuuruuuur


image1926.wmf
'..;'..''''

AMxmxnDNymypMNMAADDN

=+=+Þ=++

uuuuururruuuuurururuuuuruuuuruuuuuruuuuu

r


image1927.wmf
(

)

(

)

1

yxmxnyp

=-+-+

urrur


image1928.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

2

10

.'0120

3

201

.'0

10

3

x

yxmxnypmn

MNBCyx

yx

MNDC

yxmxnypmp

y

ì

=

ì

-+-++=

ì

ï

=+-=

ì

ïïï

ÛÛÛ

íííí

-=

=

î

-+-++=

ï

ïï

î

=

î

ï

î

urrururr

uuuuruuuur

uuuuruuuur

urrururur


image1929.wmf
21

'';''

33

AMADDNDC

==

uuuuuruuuuruuuuuruuuur


image1930.wmf
2

2

1113

33333

aa

MNmnpMNMN

=-++Þ=Þ=

uuuururrur


image1931.emf
�

G

�

I

�

C'

�

B'

�

A'

�

C

�

A

�

D

�

B

�

D'

�

M

�

N


image1932.wmf
.

SABCD


image187.wmf
a

k

b

=


image1933.wmf
 // . 

ADBCM


image1934.wmf
ABCD


image1935.wmf
M


image1936.wmf
, 

SASB


image1937.wmf
(

)

SBC


image1938.wmf
(

)

SAD


image1939.wmf
N


image1940.wmf
P


image1941.wmf
, 

NP


image1942.wmf
MNMP

SASB

+


image188.wmf
MNPQ


image1943.wmf
MNP


image1944.wmf
2

BCa

=


image1945.wmf
, 

ADaABb

==


image1946.wmf
SAD


image1947.wmf
M


image1948.wmf
AB


image1949.wmf
(

)

P


image1950.wmf
, 

SABC


image1951.wmf
(

)

  0

xAMxb

=<<


image1952.wmf
M


image189.wmf
2

)

(

b

a

ab

+


image1953.wmf
BC


image1954.wmf
SA


image1955.wmf
DC


image1956.wmf
N


image1957.wmf
SQ


image1958.wmf
Q


image1959.wmf
Q


image1960.wmf
BC


image1961.wmf
SC


image1962.wmf
P


image190.wmf
G


image1963.wmf
MNPQ


image1964.emf
�

D

�

A

�

a

�

C

�

S

�

N

�

B

�

b

�

2a

�

M

�

Q

�

P

�

x


image1965.wmf
MNPQ


image1966.wmf
.

bx

MQNPa

b

-

==


image1967.wmf
.2,

xabax

PQaMN

bb

+

==


image1968.wmf
ax3

.

2

QK

ba

b

-

=


image1969.wmf
(

)

(

)

(

)

2

2

13

.3

24

MNPQ

a

SMNPQQKbxbx

b

=+=-+


image1970.emf
�

P

�

Q

�

N

�

M

�

H

�

K


image1971.wmf
x


image1972.wmf
MNPQ

S


image191.wmf
SAC


image1973.wmf
(

)

(

)

2

222

22

333333

333

1212212

MNPQ

aabxbxa

Sbxbx

bb

-++

æö

=-+£=

ç÷

èø


image1974.wmf
3

b

x

=


image1975.wmf
SOa

=


image1976.wmf
(

)

ABCD


image1977.wmf
(

)

SCD


image1978.wmf
I


image1979.wmf
ABO


image1980.wmf
H


image1981.wmf
(

)

mpSCD


image1982.wmf
IH


image192.wmf
M


image1983.wmf
M


image1984.wmf
CD


image1985.wmf
(

)

ABCD


image1986.wmf
(

)

SCD


image1987.wmf
SMO


image1988.wmf
O


image1989.wmf
, 

2

a

SOaOM

==


image1990.wmf
tan2

SMO

=


image1991.wmf
63,4

SMO

=

°


image1992.wmf
OK


image13.wmf
12

SAA


image193.wmf
ABCD


image1993.wmf
SOM


image1994.wmf
I


image1995.wmf
(

)

mpSOM


image1996.wmf
SM


image1997.wmf
H


image1998.wmf
5555

..

3353

aa

IHOK

===


image1999.emf
�

K

�

M

�

O

�

B

�

A

�

D

�

C

�

S

�

I

�

H


image2000.wmf
ABCD


image2001.wmf
', ', ', '

AABBCCDD


image2002.wmf
1111

,,,

ABCD


image194.wmf
MG


image2003.wmf
1111

''''8

3

AABBCCDD

AABBCCDD

+++³


image2004.wmf
I


image2005.wmf
J


image2006.wmf
AC


image2007.wmf
BC


image2008.wmf
BD


image2009.wmf
K


image2010.wmf
2 

BKKD

=


image2011.wmf
E


image2012.wmf
CD


image195.wmf
N


image2013.wmf
(

)

  

IJK


image2014.wmf
DEDC

=


image2015.wmf
ABCD


image2016.wmf
M


image2017.wmf
N


image2018.wmf
, 

SBAC


image2019.wmf
(

)

,0,1

BMNC

xxx

MSNA

==>¹


image2020.wmf
G


image2021.wmf
SCD


image2022.wmf
MN


image196.wmf
MGNG

Q

NGMG

=+


image2023.wmf
x


image2024.wmf
x


image2025.wmf
(

)

 //   

NGSAD


image2026.wmf
.

SABC


image2027.wmf
a


image2028.wmf
3

2

a


image2029.wmf
(

)

P


image2030.wmf
A


image2031.wmf
BC


image2032.wmf
(

)

SBC


image197.wmf
Q


image2033.wmf
I


image2034.wmf
a


image2035.wmf
a


image2036.wmf
AB


image2037.wmf
.'''

ABCABC


image2038.wmf
 , 2, 

2

’

5

ABaACaAA

a

===


image2039.wmf
120

O

BAC

=


image2040.wmf
M


image2041.wmf
'

CC


image2042.wmf
 '

MBMA

^


image198.emf
�

D'

�

C'

�

H

�

G

�

N'

�

N

�

M

�

O

�

D

�

C

�

B

�

A

�

s


image2043.wmf
(

)

’

ABM


image2044.wmf
OABC


image2045.wmf
, , 

OAOBOC


image2046.wmf
O


image2047.wmf
111

, , 

ABC


image2048.wmf
, , 

BCCAAB


image2049.wmf
111

ABC


image2050.wmf
ABC


image2051.wmf
, , 

ABC


image2052.wmf
a


image199.wmf
2

MGNG

Q

NGMG

=+³


image2053.wmf
[

]

111

,,

COAB


image2054.wmf
cos

a


image2055.wmf
B


image2056.wmf
C


image2057.wmf
d


image2058.wmf
, , 

OAOBOC


image2059.wmf
h


image2060.wmf
6

3

hdh

£<


image2061.wmf
SABC


image2062.wmf
O


image200.wmf
MG

NG

=


image2063.wmf
a


image2064.wmf
(

)

SAB


image2065.wmf
(

)

ABC


image2066.wmf
cos

a


image2067.wmf
·

30

ASB

=°


image2068.wmf
A


image2069.wmf
, 

SBSC


image2070.wmf
', '

BC


image2071.wmf
''

ABC


image2072.wmf
SO


image201.wmf
1

NG

MG

=


image2073.wmf
(

)

(

)

, 

SBCSCA


image2074.wmf
(

)

SAB


image2075.wmf
, , 

SMSNSP


image2076.wmf
(

)

ABC


image2077.wmf
,,

abg


image2078.wmf
222

tantantan12

abg

++=


image2079.wmf
ABCD


image2080.wmf
·

0

60

BAD

=


image2081.wmf
2

ABa

=


image2082.wmf
H


image202.wmf
SG


image2083.wmf
AB


image2084.wmf
d


image2085.wmf
(

)

ABCD


image2086.wmf
S


image2087.wmf
BC


image2088.wmf
M


image2089.wmf
1

4

BMBC

=


image2090.wmf
3

2

SH

a

=


image2091.wmf
SM


image2092.wmf
(

)

SAD


image14.wmf
23

SAA


image203.wmf
(

)

ABCD


image2093.wmf
SH


image2094.wmf
a


image2095.wmf
SC


image2096.wmf
(

)

SAD


image2097.wmf
m


image2098.wmf
2

k


image2099.wmf
3

m


image2100.wmf
23

2

km

Zm

+

ÎÞ


image2101.wmf
ABCD


image2102.wmf
2,

ABaBCa

==


image204.wmf
O


image2103.wmf
2

SASBSCSDa

====


image2104.wmf
K


image2105.wmf
B


image2106.wmf
AC


image2107.wmf
H


image2108.wmf
SA


image2109.wmf
HK


image2110.wmf
a


image2111.wmf
, 

MN


image2112.wmf
, 

AKCD


image205.wmf
ABCD


image2113.wmf
BM


image2114.wmf
MN


image2115.wmf
.

SABC


image2116.wmf
,

IK


image2117.wmf
AC


image2118.wmf
SB


image2119.wmf
AS


image2120.wmf
CK


image2121.wmf
,

PQ


image2122.wmf
//

PQBI


image206.wmf
K


image2123.wmf
PQ


image2124.emf
S

A

B

C

P

Q

I

K

E

F


image2125.wmf
CK


image2126.wmf
BI


image2127.wmf
SA


image2128.wmf
BI


image2129.wmf
(

)

 

SBI


image2130.wmf
 // , 

KEBICE


image2131.wmf
P


image2132.wmf
A


image207.wmf
SG


image2133.wmf
 // 

AFBI


image2134.wmf
F


image2135.wmf
BC


image2136.wmf
CK


image2137.wmf
SF


image2138.wmf
Q


image2139.wmf
 // 

PQBI


image2140.wmf
, 

IE


image2141.wmf
AC


image2142.wmf
SI


image208.wmf
K


image2143.wmf
1

3

SP

SA

Þ=


image2144.wmf
11

33

PQSP

PQAF

AFSA

==Û=


image2145.wmf
23

AFBI

==


image2146.wmf
3

3

PQ

=


image2147.wmf
.

SABCD


image2148.wmf
ABCD


image2149.wmf
SASBSCSD

===


image2150.wmf
(

)

P


image2151.wmf
,,,

SASBSCSD


image2152.wmf
,,,

ABCD

¢¢¢¢


image209.wmf
, , , 

SASBSCSD


image2153.wmf
,,,

ABCD

¢¢¢¢


image2154.wmf
,,,

SASBSCSD


image2155.wmf
.

.

.

SBSDSBSD

SASCSASC

¢¢¢¢

+

=

¢¢¢¢

+


image2156.wmf
O


image2157.wmf
ABCD


image2158.wmf
OACBD

¢¢¢¢¢

=Ç


image2159.wmf
,,

SOO

¢


image2160.wmf
(

)

SAC


image2161.wmf
(

)

SBD


image2162.emf
C'

O'

O

C

D

A

B

S

A'

B'

D'


image210.wmf
1111

, , , 

ABCD


image2163.wmf
·

·

2.

ASCBSD

a

==


image2164.wmf
SAC

¢¢


image2165.wmf
111

.sin2.sin.sin

222

SACSAOSCO

SSSSASCSASOSOSC

aaa

¢¢¢¢¢¢

¢¢¢¢¢¢

=+Û=+


image2166.wmf
(

)

2cos

2.cos(1).

.

SASC

SASCSOSASC

SASCSO

a

a

¢¢

+

¢¢¢¢¢

Û=+Û=

¢¢¢


image2167.wmf
SBD

¢¢


image2168.wmf
2cos

(2).

.

SBSD

SBSDSO

a

¢¢

+

=

¢¢¢


image2169.wmf
.

.

...

SBSDSASCSBSDSBSD

SBSDSASCSASCSASC

¢¢¢¢¢¢¢¢

+++

=Û=

¢¢¢¢¢¢¢¢

+


image2170.wmf
2

BCa

=


image2171.wmf
(

)

 0.

ABADDCaa

===>


image2172.wmf
SBC


image211.wmf
N


image2173.wmf
O


image2174.wmf
AC


image2175.wmf
BD


image2176.wmf
SD


image2177.wmf
AC


image2178.wmf
()

a


image2179.wmf
M


image2180.wmf
OB


image2181.wmf
M


image2182.wmf
B


image212.wmf
SG


image2183.wmf
().

a


image2184.wmf
a


image2185.wmf
x


image2186.wmf
3

BMx

=


image2187.wmf
x


image2188.wmf
OI


image2189.wmf
I


image2190.wmf
SB


image2191.wmf
3

ACBDa

==


image2192.wmf
1223

233

OAADa

OCAC

OCBC

==Þ==


image15.wmf
1

n

SAA


image213.wmf
'

N


image2193.wmf
12

2

33

3

3

2

a

SIBS

OIBIBO

SDBSBD

SDOI

ì

==

ï

ï

===Þ

í

ï

=

ï

î


image2194.wmf
SIC


image2195.wmf
2

2

28

9

a

IC

=


image2196.wmf
SDAC

^


image2197.wmf
//

OISD


image2198.wmf
OIAC

^


image2199.wmf
OIC


image2200.wmf
4

3

a

OI

=


image2201.wmf
3

2

2

SDOIa

Þ==


image2202.wmf
().

a


image214.wmf
MG

NG


image2203.wmf
//,//

MQSDNPAC

NPMQ

SDAC

ì

Þ^

í

^

î


image2204.wmf
Þ


image2205.wmf
1

.

2

NPQ

SNPMQ

=


image2206.wmf
SBD


image2207.wmf
2

MQx

=


image2208.wmf
BAC


image2209.wmf
3

3

2

NPx

=


image2210.wmf
2

33

2

NPQ

x

S

=


image2211.wmf
M


image2212.wmf
BO


image215.wmf
'

;

NG

OG

=


image2213.wmf
 

MB

¹


image2214.wmf
232

030

33

aa

xBOx

<£=Û<£


image2215.wmf
2

2

33223

.

233

NPQ

aa

S

æö

£=

ç÷

èø


image2216.wmf
2

23

min

3

NPQ

a

S

=


image2217.wmf
3

ABAC

AIAJ

+=


image2218.wmf
;.

ABbACc

==

uuurruuur

r


image2219.wmf
1131

3

3131

ABACkkk

AIkbAJcIJAJAIckb

AIkAJkkkk

-

=Þ=Þ=-=Þ=Þ=-=-

--

uuruuuruuruuuruur

rr

rr


image2220.wmf
22311

..

33233

bck

GIGAAIAGkbAMkbkbbc

+-

=+=-+=-+=-+=-

r

r

uuruuruuruuuruuur

rrrr

r


oleObject1.bin

image2221.wmf
3111313

.

333313

kkkk

GIbcckbIJ

kkk

---

éù

=-=-=

êú

-

ëû

uuruur

rr

rr


image216.wmf
1

NG

MG

=


image2222.wmf
,,

abg


image2223.wmf
222

ososos

sin2sin2sin2

ccc

ABC

abg

==


image2224.wmf
Þ


image2225.wmf
Þ


image2226.wmf
·

·

·

;;

OAHOBHOCH

abg

===


image2227.wmf
(

)

22

2

2

os1

.

AHAHAH

c

OAAHAKAK

a

===


image2228.wmf
2222

2

cos0

2.2.

ABACBCOA

A

ABACABAC

+-

==>


image2229.wmf
cos,cos0

BC

>


image2230.wmf
·

·

2;sinsin2

sin

sin

BCBC

RABHCR

A

BHC

==Þ=


image2231.wmf
Þ


image217.wmf
'

N

Û


image2232.wmf
·

2.sin2.cos

AHRABHRA

==


image2233.wmf
(

)

2

.

sin22sin.cos2.2

22

BCAHBCAH

AAA

RRR

===


image2234.wmf
22

os

sin2

ABC

cAR

AS

D

=


image2235.wmf
2222

osos

;

sin2sin2

ABCABC

cBRcCR

BSCS

DD

==


image2236.wmf
a


image2237.wmf
2

p

a

-


image2238.wmf
2

.

SHHIHJ

=


image2239.wmf
a


image2240.wmf
a


image2241.wmf
2

//

3

DGDM

MGSI

DIDS

==Þ


image218.wmf
KN

Û


image2242.wmf
()

SISBC

Ì


image2243.wmf
0

2

,,60

33

aa

MDHCDECFMDEHCF

====Ð=Ð=


image2244.wmf
222

2220

421

2..os602..

993323

aaaaa

EMDMDEDMDEc

=+-=+-=


image2245.wmf
,EF = 

3

a

MHa

=


image2246.wmf
2

22

2

EF2

2393

HMaaa

hEM

-

æö

=-=-=

ç÷

èø


image2247.wmf
2

EF

112422

..(EF)..

22339

HM

aaa

ShHM

=+==


image2248.wmf
2

3

MNDM

SCDS

==


image2249.wmf
33

25

AQABAQ

QNDNAN

==Þ=


image2250.wmf
3322

,..

5535

PQAQPQPQMN

MNANSCMNSC

=====


image2251.wmf
2

5

a

PQ

=


image219.wmf
1111

ABCD


image2252.wmf
^


image2253.wmf
NIDM

Þ^


image2254.wmf
AIDM

^


image2255.wmf
()

DMmpAIN

Þ^


image2256.wmf
HKAN

^


image2257.wmf
5

a

AH

=


image2258.wmf
5

2

3

2

a

AI

a

AN

=

=


image2259.wmf
KHAH

INAN

=


image2260.wmf
2

.

3

535

2

aaa

KH

a

==


image2261.wmf
25

15

a


image220.wmf
NK


image2262.wmf
(

)

SCABC

^


image2263.wmf
;3

ABaACa

==


image2264.wmf
a


image2265.wmf
13

sin

19

a

=


image2266.wmf
221

cos'sin,cos

555

'5

cos'2

CBBCC

BB

BC

CBB

Ð=Þ==

==

Ð


image2267.wmf
'43

sin,cos

55

CC

BB

BC

===


image2268.wmf
2'515

sinsincossincos.'

sin222

5

BB

ABCCBABSABCC

A

Þ=+=Þ==Þ==


image2269.wmf
''

BBCC

>


image2270.wmf
BC

<


image2271.wmf
21

sin,cos

55

CC

Þ==-


image221.wmf
P


image2272.wmf
43

sin,cos

55

BB

==


image2273.wmf
225

sin,

2

55

AAB

Þ==


image2274.wmf
25

2

S

=


image2275.wmf
ABCD


image2276.wmf
O


image2277.wmf
BCD


image2278.wmf
, , 

ABACAD


image2279.wmf
(

)

(

)

(

)

, , 

ACDABDABC


image2280.wmf
, , 

MNP


image2281.wmf
OMONOP

ABACAD

++


image222.wmf
 // 

PMSG


image2282.wmf
.’’’’

ABCDABCD


image2283.wmf
a


image2284.wmf
’

AC


image2285.wmf
(

)

’

ABD


image2286.wmf
’

AC


image2287.wmf
’

ABD


image2288.wmf
, 

MN


image2289.wmf
’, ’

ADCD


image2290.wmf
MN


image2291.wmf
(

)

’’.

CBD


image16.wmf
2202

21111

12cos601

xxxxx

=+-=+-


image223.wmf
2

Q

=


image2292.wmf
.

SABCD


image2293.wmf
AB


image2294.wmf
CD


image2295.wmf
E


image2296.wmf
AD


image2297.wmf
BC


image2298.wmf
F


image2299.wmf
AC


image2300.wmf
BD


image2301.wmf
G


image224.wmf
M


image2302.wmf
(

)

P


image2303.wmf
, , 

SASBSC


image2304.wmf
’, ’, ’

ABC


image2305.wmf
’

D


image2306.wmf
SD


image2307.wmf
’’’’

ABCD


image2308.wmf
a


image2309.wmf
,,,

MNPQ


image2310.wmf
a


image2311.wmf
, , , 

ABACCDDB


image225.wmf
'

1

'

1

'

1

'

1

D

C

B

A


image2312.wmf
a


image2313.wmf
MNPQ


image2314.wmf
a


image2315.wmf
ABCD


image2316.wmf
ABC


image2317.wmf
A


image2318.wmf
, 

ABcACb

==


image2319.wmf
(

)

P


image2320.wmf
(

)

ABC


image2321.wmf
S


image226.wmf
'

1

'

1

'

1

'

1

D

C

B

A


image2322.wmf
.

SABC


image2323.wmf
SAB


image2324.wmf
SAC


image2325.wmf
ABC


image2326.wmf
a


image2327.wmf
2

p

a

-


image2328.wmf
, , 

HIJ


image2329.wmf
, , 

BCABAC


image2330.wmf
2

.

SHHIHJ

=


image2331.wmf
SH


image227.wmf
(

)

ABCD


image2332.wmf
a


image2333.wmf
.’’’’

ABCDABCD


image2334.wmf
¹


image2335.wmf
¹


image2336.wmf
¹


image2337.wmf
¹


image2338.wmf
1

(;)

COr


image2339.wmf
2

C


image2340.wmf
2

11

.

h

r

h

+-

=


image228.wmf
SG


image2341.wmf
3

...

2

HBCHACHAB

abc

aSbScS

++£


image2342.wmf
ABCD


image2343.wmf
G


image2344.wmf
M


image2345.wmf
........

MAMBMCMD

GBGCGDGAGCGDGAGBGDGAGBGC

+++


image229.wmf
ABCD


image230.wmf
, , , 

OABOBCOCDODA


image231.wmf
M


image232.wmf
OAB

D


image17.wmf
2202

32222

12os601

xxxcxx

=+-=+-


image233.wmf
MA

º


image234.wmf
Þ


image235.wmf
'

NC

º


image236.wmf
MB

º


image237.wmf
'

ND

º


image238.wmf
MO

º


image239.wmf
NS

º


image240.wmf
N


image241.wmf
''

SCD

D


image242.wmf
'

N


image18.wmf
2202

1111

12os601

nnnnn

xxxcxx

----

=+-=+-


image243.wmf
SH


image244.wmf
', '

CD


image245.wmf
H


image246.wmf
, 

SCSD


image247.wmf
SO


image248.wmf
'

HGNG

£


image249.wmf
SG

£


image250.wmf
OG

HG


image251.wmf
£


image252.wmf
OG

G

N

'


image19.wmf
2202

1

12os601

nnnn

xxxcxx

=+-=+-


image253.wmf
OG

SG


image254.wmf
1

2

£


image255.wmf
2

£


image256.wmf
x

=


image257.wmf
1

Q

x

=+


image258.wmf
x


image259.wmf
1

;2

2

éù

Î

êú

ëû


image260.wmf
'0

Q

=


image261.wmf
1

;21

2

x

æö

ÎÛ=

ç÷

èø


image262.wmf
(

)

(

)

15

MaxMax;2;1

22

QQQQ

ìü

æö

==

íý

ç÷

èø

îþ


image20.wmf
22

13

()1()

24

fxxxx

=-+=-+


image263.wmf
Q


image264.wmf
2

5


image265.wmf
M


image266.wmf
O


image267.wmf
, , , 

ABCD


image268.wmf
ABCD


image269.wmf
ADB


image270.wmf
ADC


image271.wmf
b

S


image272.wmf
c

S


image21.wmf
2

21

2

32

2

1

2

1

()

()

...............

()

()

nn

n

xfx

xfx

xfx

xfx

-

ì

ï

=

ï

ï

ï

=

ï

ï

ï

ï

í

ï

ï

ï

=

ï

ï

ï

ï

=

ï

î


image273.wmf
(

)

ADB


image274.wmf
(

)

ADC


image275.wmf
BC


image276.wmf
M


image277.wmf
a


image278.wmf
b

c

S

MB

MCS

=


image279.wmf
m

S


image280.wmf
ADM


image281.wmf
bc

m

bc

2S.S.cos

2

S

SS

a

=

+


image282.wmf
M


image22.wmf
12

3

;

, 

2

, ..., 

n

xxx

éö

÷

ê

÷

Î+¥

÷

ê

÷

÷

ø

ê

ë


image283.wmf
AD


image284.wmf
d


image285.wmf
bb

ADBM

ADCMcc

S.dS

V

MBdt(DBM)

MCdt(DCM)VS.dS

====


image286.emf
  H  


image287.wmf
bc

ABCDccc

2S.S.sin

111sin

VS.BHS.BK.sinS.BK.AD.

333AD3AD

a

a

==a==


image288.wmf
ABCDADBMADCM

VVV

=+


image289.wmf
bmcm

bc

2S.S.sin2S.S.sin

2S.S.sin

22

3AD3AD3AD

aa

a

=+


image290.wmf
bc

m

bc

2S.S.cos

2

S

SS

a

=

+


image291.wmf
, 

MNPQ


image292.wmf
(

)

,

dMNPQ


image23.wmf
3

;

2

éö

+¥

÷

ê

÷

ëø


image293.wmf
(

)

,

MNPQ


image294.wmf
ABCD


image295.wmf
(

)

(

)

(

)

,,,

dABCDdACBDdADBC

==


image296.wmf
(

)

(

)

(

)

cotg,; cotg,; cotg,

ABCDACBDADBC


image297.wmf
(

)

(

)

(

)

,,,

ABCDACBDADBC

==


image298.wmf
1111

ACBDBDAC


image299.wmf
S


image300.wmf
11

,,,,,

aABaCDACbBCbADc

=====


image301.wmf
1111

,,,

BCcADzACyABx

====


image302.wmf
11

ACBD


image24.wmf
(

)

fx


image303.wmf
(

)

(

)

2

4

2

1

2222

1

1

a

a

y

44

aa2yz; cosAB,CD

1

a.a

2

+-

+=+=


image304.wmf
(

)

22

1

yz

cosAB,CD

a.a

-

=


image305.wmf
(

)

111

dtsin,

SACBDaaABCD

==


image306.wmf
(

)

22

yz

cotgAB,CD

2S

-

=


image307.wmf
(

)

22

zx

cotgAC,BD; 

2S

-

==


image308.wmf
22

xy

2S

-


image309.wmf
xyz

££


image310.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

cotg,cotg,cotg,cotg,

ABCDACBDADBCADBD

++=


image311.wmf
(

)

(

)

(

)

,,,

ABCDACBDADBC

==


image312.wmf
(

)

(

)

(

)

cotg,cotg,cotg,0

ABCDACBDADBC

===


image25.wmf
12

xx

¹


image313.wmf
ABCD


image314.wmf
222222

111

111

aabbcc

  (Do x = y = z)

a.ab.bc.c

ì

+=+=+

í

==

î


image315.wmf
{

}

{

}

{

}

111

,,,

aabbcc

==


image316.wmf
ABCD


image317.wmf
, , 

OxOyOz


image318.wmf
, , 

ABC


image319.wmf
O


image320.wmf
(

)

n

a


image321.wmf
1

0

a

>


image322.wmf
0

d

>


image26.wmf
(

)

(

)

1212

xxfxfx

<Þ<Þ


image323.wmf
n


image324.wmf
, , 

nnn

ABC


image325.wmf
12

.; .; .

nnnnnn

OAaOAOBaOBOBaOC

++

===


image326.wmf
(

)

,,

nnn

ABC


image327.wmf
,

XY


image328.wmf
S


image329.wmf
XY


image330.wmf
, 

xy


image331.wmf
OSxOXyOY

xy1

ì

=+

ï

í

+=

ï

î

uuuruuuruuur


image332.wmf
O


image27.wmf
22

2323n1

xxxx...xx

<Þ<ÞÞ<


image333.wmf
0

d

>


image334.wmf
n1n

n1n

aa

aad1

dd

+

+

=+-=


image335.wmf
n1n

nn

aa

OIOBOA

dd

+

=-

uuruuuuruuuur


image336.wmf
nn

IAB

Î


image337.wmf
nnn1nnn1

OAaOA  ; OBaOB  ( do a,a0)

++

==>

uuuruuuuruuuruuuur


image338.wmf
OBOA1

OIAB , n=1,2...

ddd

=-="

uuuruuur

uuruuur


image339.wmf
I


image340.wmf
nn

AB


image341.wmf
nn

BB


image342.wmf
J


image28.wmf
11

xx

<


image343.wmf
1

OJBC

d

=

uuruuur


image344.wmf
nn

AC


image345.wmf
K


image346.wmf
1

OKAC

2d

=

uuuruuur


image347.wmf
, , 

nnnnnn

ABBCAC


image348.wmf
, , 

IJK


image349.wmf
1

OIAB

d

=

uuruuur


image350.wmf
1111

OKAC(ABBC)(d.OId.OJ)(OIOJ)

2d2d2d2

==+=+=+

uuuruuuruuuruuuruuruuruuruur


image351.wmf
nnn

ABC


image352.wmf
M


image29.wmf
12

xx

>


image353.wmf
M


image354.wmf
, , 

ABC


image355.wmf
1998

MAMBMC

++=


image356.wmf
ABC


image357.wmf
O


image358.wmf
, , 

abc


image359.wmf
2

OM'OM

3

=

uuuuruuur


image360.wmf
"

M


image361.wmf
ABC

D


image362.wmf
M


image30.wmf
11

xx

>


image363.wmf
, , 

UVÖ


image364.wmf
, , 

abc


image365.wmf
1998

OUÔOV

===


image366.wmf
UVÖ


image367.wmf
OMW

xOUyOVzO

=++

uuuruuuruuuruuur


image368.wmf
1

++=

xyz


image369.wmf
19981

MAMBMCxyz

++=Û++=


image370.wmf
'

M


image371.wmf
ABC


image372.wmf
O


image31.wmf
12

xx

=


image373.wmf
2

3


image374.wmf
.

SABCD


image375.wmf
ABCD


image376.wmf
, 

ABaBCb

==


image377.wmf
SASBSCSDc

====


image378.wmf
K


image379.wmf
P


image380.wmf
AC


image381.wmf
SA


image382.wmf
BK


image32.wmf
22

1111

xxx1x1

=-+Û=


image383.wmf
, 

MN


image384.wmf
AK


image385.wmf
CD


image386.wmf
BM


image387.wmf
MN


image388.wmf
(

)

(

)

(

)

SOABCDSACABCD

^Þ^


image389.wmf
(

)

BKSAC

Ì


image390.wmf
BKACBKSA

^Þ^


image391.wmf
H


image392.wmf
K


image33.wmf
12

...1

n

xxx

====


image393.wmf
SA


image394.wmf
HKSA

Þ^


image395.wmf
HKBK

^


image396.wmf
(

)

HKSAC

Ì


image397.wmf
HK


image398.wmf
SA


image399.wmf
BK


image400.wmf
BHSA

^


image401.wmf
HBK

D


image402.wmf
ABC

D


image34.wmf
12

...

n

AAA


image403.wmf
A


image404.wmf
22

2

22222

111ab

BK

BKABBCab

=+Þ=

+


image405.wmf
SAB

D


image406.wmf
S


image407.wmf
BH


image408.wmf
2

2

a

c.a

SI.AB

4

HB

SAc

-

==


image409.wmf
22222

222

222

(4ca)aab

HKHBBK

4cab

-

=-=-

+


image410.wmf
22242222

2

22222

(4cab)aa(4cab)

HKHK

4c(ab)2c(ab)

----

=Þ=

++


image411.wmf
2BMBABK

=+

uuuuruuuruuur


image412.wmf
M


image35.wmf
12

...1

n

SASASA

====


image413.wmf
AK


image414.wmf
11

MNMBBCCN(ABKB)BCBA

22

=++=+++

uuuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuur


image415.wmf
1

MNKBBC

2

=+

uuuuruuuruuur


image416.wmf
4BM.MN(BABK).(KB2BC)

              = BA.KB2BA.BCBK.KB2BK.BC

              = BA.KBBK.KB2BK.BC

              = KB

=++

+++

++

uuuuruuuuruuuruuuruuuruuur

uuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuur

uuuruuuruuuruuuruuuruuur

ur

.(BABK2.BC)

              = KB.(BABCBKBC)

              = KB.(CACK)KB.CAKB.CK0

+-

-+-

+=+=

uuuuuruuuruuur

uuuruuuruuuruuuruuur

uuuruuuruuuruuuruuuruuuruuur


image417.wmf
BKMN

^


image418.wmf
ABCD


image419.wmf
, 

bc


image420.wmf
a


image421.wmf
, , 

ABC


image422.wmf
D


image36.wmf
H


image423.wmf
, , 

abc


image424.wmf
, 

ADbBCc

==


image425.wmf
, 

IJ


image426.wmf
, 

ADBC


image427.wmf
I


image428.wmf
AD


image429.wmf
BC


image430.wmf
IJ


image431.wmf
M


image432.wmf
'

M


image37.wmf
S


image433.wmf
K


image434.wmf
'

MM


image435.wmf
(

)

2''''

MAMBMCMDMAMBMCMDMAMBMCMD

+++=+++++++


image436.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

''''

MAMAMBMBMCMCMDMD

=+++++++


image437.wmf
(

)

2222  1

KAKBKCKD

£+++


image438.wmf
MAMBMCMDKAKBKCKD

+++£+++


image439.wmf
K


image440.wmf
IJ


image441.wmf
KAKBKCKD

+++


image442.wmf
(

)

BCI


image38.wmf
SH


image443.wmf
''

BCDA


image444.wmf
', '

IAIAIDID

==


image445.wmf
I


image446.wmf
'

KAKA

=


image447.wmf
'

KDKD

=


image448.wmf
(

)

(

)

''''''

KAKBKCKDKAKBKCKDKAKCKBKDACBD

+++=+++=+++£+


image449.wmf
0

K


image450.wmf
'

AC


image451.wmf
'

BD


image452.wmf
2222

22222222

cbcb

IJ: IJDJIDDCJCIDaIJa

4444

=-=--=--Þ=--


image39.wmf
6

n

<


image453.wmf
22

22

2222

BCA'D'bccbbc

BD': BD'IJaa

22442

++

æöæö

=+=+--=+

ç÷ç÷

èøèø


image454.wmf
2

d2BD'4a2bc

==+


image455.wmf
123

, , 

rrr


image456.wmf
O


image457.wmf
, , 

ABC


image458.wmf
123

ODOCDCOCABOCOAOBrrr

<+<+<++=++


image459.wmf
D


image460.wmf
123

Rrrr

=++


image461.wmf
ABC


image462.wmf
A


image40.wmf
1


image463.wmf
M


image464.wmf
BC


image465.wmf
, 

PQ


image466.wmf
M


image467.wmf
, 

ABAC


image468.wmf
S


image469.wmf
(

)

ABC


image470.wmf
(

)

(

)

(

)

,,,

gSAPQgSPAQgSQAP

==


image471.wmf
(

)

,

gab


image472.wmf
, 

ab


image41.wmf
0

1212

60

ASAAHA

=<


image473.wmf
ABCD


image474.wmf
(

)

(

)

(

)

,,,

gABCDgADBCgACBDABCD

==Û^


image475.wmf
, 

ADBCACBD

^^


image476.wmf
AB.CDAC.DBAD.BC0

++=

uuuruuuruuuruuuruuuruuur


image477.wmf
(

)

(

)

(

)

,,,

gABCDgADBCgACBD

j

===


image478.wmf
(

)

12

...os0

ABCDACDBADBCc

eej

++=


image479.wmf
12

, 

ee


image480.wmf
1


image481.wmf
1

-


image482.wmf
12

...0

ABCDACDBADBC

ee

++¹


image42.wmf
0

2323

60

ASAAHA

=<


image483.wmf
0

90

j

=


image484.wmf
(

)

(

)

(

)

0

,,,90

gSAPQgSPAQgSQAP

===


image485.wmf
S


image486.wmf
(

)

ABC


image487.wmf
APQ


image488.wmf
BM

t

BC

=


image489.wmf
, 

EF


image490.wmf
B


image491.wmf
C


image492.wmf
, 

ACAB


image43.wmf
0

11

60

nn

ASAAHA

=<


image493.wmf
MHMPMQMBBPMCCQ

=+=+++

uuuuruuuruuuuruuuruuuruuuruuur


image494.wmf
BPtBE,  CQ(1t)CE,  MB(1t)BC, BHBMMHtBF(1

t)BE

==-=-=+=+-

uuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuruuuuruuuuruu

uruuur


image495.wmf
EHBHBEtEF

=-=

uuuruuuruuuruur


image496.wmf
H


image497.wmf
EF


image498.wmf
, 

ab


image499.wmf
ABCD


image500.wmf
(

)

P


image501.wmf
BC


image502.wmf
AD


image44.wmf
(

)

00

.603606  2

nnn

<Û<>


image503.wmf
E


image504.wmf
, 

xy


image505.wmf
(

)

BCD


image506.wmf
(

)

ABC


image507.wmf
(

)

1

os

3

cxy

+=


image508.wmf
52

tan

7

x

=


image509.wmf
ABCE


image510.wmf
BCDE


image511.wmf
.

SABCD


image512.wmf
(

)

ADBC

P


image45.wmf
SH


image513.wmf
2

ADBC

=


image514.wmf
, 

MN


image515.wmf
, 

SASB


image516.wmf
(

)

DMN


image517.wmf
SC


image518.wmf
P


image519.wmf
CP

CS


image520.wmf
ABC


image521.wmf
222

MAMBMC

=+


image522.wmf
·

.

BMC


image46.wmf
1

SHA


image523.wmf
S


image524.wmf
(

)

ABC


image525.wmf
SABC


image526.wmf
, 

IK


image527.wmf
AC


image528.wmf
SB


image529.wmf
AS


image530.wmf
CK


image531.wmf
, 

PQ


image532.wmf
 // 

PQBI


image47.wmf
2

SH

=


image533.wmf
PQ


image534.wmf
1


image535.wmf
(

)

a


image536.wmf
(

)

C


image537.wmf
AB


image538.wmf
M


image539.wmf
(

)

C


image540.wmf
A


image541.wmf
, 

AIAJ


image542.wmf
SM


image48.wmf
22

1111

1

SAHA.SA1;HA

2sin

n

-==

p


image543.wmf
SB


image544.wmf
IJ

AI

^


image545.wmf
I


image546.wmf
.

ABCDABCD

¢¢¢¢


image547.wmf
a


image548.wmf
AC

¢


image549.wmf
AB

¢


image550.wmf
M


image551.wmf
N


image552.wmf
P


image49.wmf
2222

2

1111

SH111cotg3cotg, SH=3cotg

444424

4sin

n

ppp

æöæö

=-=-+=--

ç÷ç÷

p

èøèø


image553.wmf
AB

¢¢


image554.wmf
BC


image555.wmf
DD

¢


image556.wmf
AMBNDP

¢

==


image557.wmf
MNP


image558.wmf
M


image559.wmf
N


image560.wmf
P


image561.wmf
1111

.

ABCDABCD


image562.wmf
ABCD


image50.wmf
3;4;5

n

=


image563.wmf
,

MN


image564.wmf
1

BB


image565.wmf
CD


image566.wmf
(

)

1

AMC


image567.wmf
AB


image568.wmf
E


image569.wmf
ACE


image570.wmf
(

)

1

AMN


image571.wmf
1

CC


image572.wmf
K


image51.wmf
3: 

nSH

==


image573.wmf
1

KC

KC


image574.wmf
111

.

OABOAB


image575.wmf
O


image576.wmf
OAOBa

==


image577.wmf
1

2

AAa

=


image578.wmf
M


image579.wmf
OA


image580.wmf
(

)

P


image581.wmf
M


image582.wmf
1

AB


image52.wmf
2

3


image583.wmf
a


image584.wmf
ABCD


image585.wmf
AB


image586.wmf
AC


image587.wmf
A


image588.wmf
(

)

BCD


image589.wmf
BCD


image590.wmf
(

)

(

)

2

222

6

BCCDDBABADAC

++£++


image591.wmf
ABCD


image592.wmf
,,,

MNPQ


image53.wmf
4: 

nSH

==


image593.wmf
,,,

ABADCDBC


image594.wmf
MNPQ


image595.wmf
MNPQ


image596.wmf
a


image597.wmf
,

ABCD


image598.wmf
(

)

a


image599.wmf
ABCD


image600.emf
B

C

D

A

M

Q

N

P

F

E


image601.wmf
//

//

//

MNBD

MNPQ

PQBD

ü

Þ

ý

þ


image602.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

*//

*//

ABDNENEAB

ACDNFNFCD

a

a

Ç=Þ

Ç=Þ


image54.wmf
2

2


image603.wmf
Þ


image604.wmf
.

SABCD


image605.wmf
a


image606.wmf
0

a

>


image607.wmf
SA


image608.wmf
3

SAa

=


image609.wmf
M


image610.wmf
B


image611.wmf
SB


image612.wmf
AMMD

^


image55.wmf
5: 

nSH

==


image613.wmf
SM

SB


image614.emf
�

A

�

D

�

B

�

C

�

S

�

H


image615.emf
�

A

�

D

�

B

�

C

�

S

�

H


image616.wmf
(

)

0;0;0

=

A


image617.wmf
(

)

2;0;0

=

Da


image618.wmf
(

)

0;0;3

Sa

=


image619.wmf
3

;;0

22

aa

B

æö

ç÷

ç÷

èø


image620.wmf
SB


image621.wmf
223

33

xyza

a

aa

-

==

-


image622.wmf
(

)

000

;;

Mxyz


image56.wmf
11

2

25

-


image623.wmf
SB


image624.wmf
00

00

3

323

yx

zax

ì

=

ï

í

=-

ï

î


image625.wmf
AMDN

^


image626.wmf
.0

AMDM

=

uuuuruuuur


image627.wmf
222

00000

3

20

8

a

xaxyzx

Û-++=Û=


image628.wmf
33333

;;

8844

aaa

MSMSB

æö

ÛÞ=

ç÷

ç÷

èø

uuuruur


image629.wmf
3

4

SM

SB

=


image630.wmf
.

SABCD


image631.wmf
ABCD


image632.wmf
O


image57.wmf
SH


image633.wmf
)

(

a


image634.wmf
)

(

a


image635.wmf
,,,

SASBSCSD


image636.wmf
,,,

MNPQ


image637.wmf
xSM

=


image638.wmf
ySN

=


image639.wmf
zSP

=


image640.wmf
tSQ

=


image641.wmf
t

y

z

x

1

1

1

1

+

=

+


image642.wmf
.

SABCD


image58.wmf
SH


image643.wmf
ABCD


image644.wmf
O


image645.wmf
a


image646.wmf
SAB


image647.wmf
(

)

SAB


image648.wmf
(

)

ABCD


image649.wmf
(

)

,

dOSBC

éù

ëû


image650.wmf
(

)

,

dASCD

éù

ëû


image651.wmf
(

)

,

dACSB


image652.wmf
.

SABCD


image59.wmf
.''''

ABCDABCD


image653.wmf
(

)

P


image654.wmf
AB


image655.wmf
(

)

SCD


image656.wmf
a


image657.wmf
.

SABC


image658.wmf
ABC


image659.wmf
2

a


image660.wmf
SA


image661.wmf
(

)

ABC


image662.wmf
3

SAa

=


image60.wmf
a


image663.wmf
O


image664.wmf
H


image665.wmf
(

)

SBC


image666.wmf
SBC


image667.wmf
OH


image668.wmf
M


image669.wmf
BC


image670.wmf
ABC

D


image671.wmf
G


image672.wmf
AMBC

^


image61.wmf
, , 

EGK


image673.wmf
(

)

SAABC

^


image674.wmf
AM


image675.wmf
SM


image676.wmf
SMBC

^


image677.wmf
OHBC

^


image678.wmf
OMBC

^


image679.wmf
HMBC

^


image680.wmf
SHBC

^


image681.wmf
COAB

^


image682.wmf
(

)

SAABC

^


image62.wmf
'', ''

ADBC


image683.wmf
SAOC

^


image684.wmf
(

)

OCSAB

^


image685.wmf
SBOC

^


image686.wmf
(

)

OHSBCOHSB

Þ

^^


image687.wmf
(

)

SBCOH

^


image688.wmf
 

CHSB

^


image689.wmf
SBC

D


image690.wmf
K


image691.wmf
A


image692.wmf
(

)

SBC


image63.wmf
AA'


image693.wmf
//

OHAK


image694.wmf
AM


image695.wmf
AK


image696.wmf
(

)

ABC


image697.wmf
OH


image698.wmf
(

)

,

AKAM


image699.wmf
·

KAM


image700.wmf
·

·

0

90

KAMAMS

+=


image701.wmf
·

·

0

90

ASMAMS

+=


image702.wmf
·

·

SM

KAMA

=


image64.wmf
H


image703.wmf
SAM

D


image704.wmf
3

AMa

=


image705.wmf
3

SAa

=


image706.wmf
·

·

·

0

3

tanSMtanSMSM30

S3

AM

AAA

A

=Û=Û=


image707.wmf
(

)

(

)

0

,30

OHABC

=


image708.wmf
ABCD


image709.wmf
;;

ABCDACBDADBC

===


image710.wmf
M


image711.wmf
2222

 

MAMBMCMD

++³


image712.wmf
,

dd

¢


image65.wmf
'

DCDC


image713.wmf
OI


image714.wmf
O


image715.wmf
d


image716.wmf
I


image717.wmf
d

¢


image718.wmf
A


image719.wmf
,

MN


image720.wmf
(

)

,

dM


image721.wmf
(

)

,

dN


image722.wmf
AMN


image66.wmf
, 

MN


image723.wmf
,

MN


image724.wmf
1

SASBSC

===


image725.wmf
(

)

P


image726.wmf
M


image727.wmf
,,

SASBSC


image728.wmf
,,

DEF


image729.wmf
S


image730.wmf
1111

4

SMSDSESF

SDSESF

æö

=++

ç÷

èø

uuuruuuruuruuur


image731.wmf
111

...

SDSESESFSFSD

++


image732.wmf
.

SABCD


image67.wmf
AD


image733.wmf
ABCD


image734.wmf
2,

ABaBCa

==


image735.wmf
2

SASBSCSDa

====


image736.wmf
K


image737.wmf
B


image738.wmf
AC


image739.wmf
H


image740.wmf
SA


image741.wmf
SABK

^


image742.wmf
SB


image68.wmf
EG


image743.wmf
(

)

BKH


image744.wmf
Sxyz


image745.wmf
¶

¶

00

121; 59

xSyxSz

==


image746.wmf
Sx


image747.wmf
A


image748.wmf
SAa

=


image749.wmf
¶

xSy


image750.wmf
B


image751.wmf
3

SBa

=


image752.wmf
SAB


image69.wmf
MN


image753.wmf
0

90

AD

==


image754.wmf
2,,3

ABaCDaADa

===


image755.wmf
M


image756.wmf
AD


image757.wmf
BM


image758.wmf
CM


image759.wmf
S


image760.wmf
(

)

mpBCD


image761.wmf
SMAM

=


image762.wmf
(

)

P


image70.wmf
KH


image763.wmf
SA


image764.wmf
SABCD


image765.wmf
,

ax


image766.wmf
xAM

=


image767.wmf
0 3

xa

<£


image768.wmf
',',',' 

AABBCCDD


image769.wmf
1111

,,,

ABCD


image770.wmf
1111

8

3

AABBCCDD

AABBCCDD

¢¢¢¢

+++³


image771.wmf
,

MN


image772.wmf
AB


image71.wmf
KH


image773.wmf
SC


image774.wmf
(

)

SMN


image775.wmf
(

)

SBD


image776.wmf
I


image777.wmf
MN


image778.wmf
MI

MN


image779.wmf
(

)

ABCD


image780.wmf
K


image781.wmf
MC


image782.wmf
BD


image72.wmf
MN


image783.wmf
S


image784.wmf
(

)

SMN


image785.wmf
(

)

SBD


image786.wmf
KBD

Î


image787.wmf
(

)

 

KSBD

Î


image788.wmf
 

CSN

Î


image789.wmf
(

)

 

CSMN

Î


image790.wmf
(

)

 

MCSMN

Ì


image791.wmf
 

KMC

Î


image792.wmf
(

)

 .

KSMN

Î


image1.wmf
n


image73.wmf
a


image793.wmf
Þ


image794.wmf
K


image795.wmf
SK


image796.wmf
I


image797.wmf
SK


image798.wmf
MN


image799.wmf
 

ISK

Î


image800.wmf
(

)

 

SKSBD

Ì


image801.wmf
(

)

 

ISBD

Î


image802.wmf
MN


image74.wmf
MN


image803.wmf
J


image804.wmf
JN


image805.wmf
SKC


image806.wmf
1

//

2

JNKC

=


image807.wmf
K


image808.wmf
ABC


image809.wmf
1

2

MKKC

=


image810.wmf
//

JNMK

=


image811.wmf
1

IMMK

INJN

==


image812.wmf
1

2

MI

MN

=


image75.wmf
1111

, , , 

ENGH


image813.wmf
ABCD


image814.wmf
·

60,2.

o

BADABa

==


image815.wmf
H


image816.wmf
AB


image817.wmf
d


image818.wmf
(

)

ABCD


image819.wmf
S


image820.wmf
BC


image821.wmf
M


image822.wmf
1

.

4

BMBC

=


image76.wmf
, , , 

ENGH


image823.wmf
3

.

2

a

SH

=


image824.wmf
SM


image825.wmf
(

)

SAD


image826.wmf
a


image827.wmf
SH


image828.wmf
SC


image829.wmf
(

)

SAD


image830.wmf
·

·

0

11

,60

422

a

MBBCHBHBMHAD

=====


image831.wmf
HBM

ÞD


image832.wmf
M


image77.wmf
(

)

ABCD


image833.wmf
3

.sin60.

2

o

a

HMHB

Þ==


image834.wmf
N


image835.wmf
HM


image836.wmf
AD


image837.wmf
3

2

a

HNHMSH

===


image838.wmf
SMN

ÞD


image839.wmf
S


image840.wmf
(())

()

(//)

SHADSHABCD

ADSMNADSM

MNDAADBC

^^

ì

Þ^Þ^

í

^

î


image841.wmf
()

SMSNSMSAD

^Þ^


image842.wmf
j


image78.wmf
KHMN

^


image843.wmf
SC


image844.wmf
(

)

SAD


image845.wmf
K


image846.wmf
H


image847.wmf
SN


image848.wmf
I


image849.wmf
HC


image850.wmf
AD


image851.wmf
E


image852.wmf
I


image79.wmf
1

KHNN

^


image853.wmf
K


image854.wmf
()

ADSMNADHK

^Þ^


image855.wmf
()

HKSNKHSAD

^Þ^


image856.wmf
HK


image857.wmf
ICE


image858.wmf
//

HKCE


image859.wmf
()

CESAD

^


image860.wmf
E


image861.wmf
SEC

D


image862.wmf
E


image80.wmf
1

KHMN

^


image863.wmf
SE


image864.wmf
SC


image865.wmf
(

)

SAD


image866.wmf
·

CSE

j

=


image867.wmf
(0)

xSHx

=>


image868.wmf
SHN


image869.wmf
H


image870.wmf
HK


image871.wmf
2222

.323

3434

SHHNaxax

HKCE

SN

axax

==Þ=

++


image872.wmf
22

2222

253

7

44

aa

CHCMMCa

=+=+=


image81.wmf
11

AHMN

^


image873.wmf
SHC


image874.wmf
H


image875.wmf
2222

7

SCSHCHxa

=+=+


image876.wmf
22224422

2323

sin

(43)(7)(421)31

ECaxax

SC

xaxaxaax

j

===

++++


image877.wmf
2222

2312

sinsin.

42131

421.31.

ax

axax

jj

Þ£Þ£

+

+


image878.wmf
4

21

.

4

xa

=


image879.wmf
j


image880.wmf
sin

j


image881.wmf
4

21

..

4

SHa

=


image882.wmf
.

SABCD


image82.wmf
1

I


image883.wmf
ABCD


image884.wmf
S


image885.wmf
(

)

ABCD


image886.wmf
H


image887.wmf
AB


image888.wmf
·

0

3

60,2,.

2

a

BADABaSH

===


image889.wmf
BC


image890.wmf
M


image891.wmf
1

.

4

BMBC

=


image892.wmf
SD


image2.wmf
12

.... 

n

SAAA


image83.wmf
MN


image893.wmf
(

)

ABCD


image894.wmf
SM


image895.wmf
(

)

SAD


image896.wmf
S


image897.wmf
SD


image898.wmf
·

SDH


image899.wmf
SDH


image900.wmf
·

SDH


image901.wmf
ABD


image902.wmf
2

a


image84.wmf
I


image903.wmf
3

DHa

=


image904.wmf
22

15

.

2

a

SDSHHD

=+=


image905.wmf
SHD


image906.wmf
·

2

os.

5

DH

cSDH

SD

==


image907.wmf
·

·

0

11

,60

422

a

MBBCHBHBMHAD

=====


image908.wmf
HBM

ÞD


image909.wmf
M


image910.wmf
3

.sin60.

2

o

a

HMHB

Þ==


image911.wmf
N


image912.wmf
HM


image85.wmf
11

 // 

IINN


image913.wmf
AD


image914.wmf
SMN

ÞD


image915.wmf
S


image916.wmf
(())

()

(//)

SHADSHABCD

ADSMNADSM

MNDAADBC

^^

ì

Þ^Þ^

í

^

î


image917.wmf
()

SMSNSMSAD

^Þ^


image918.wmf
.

SABC


image919.wmf
B


image920.wmf
SA


image921.wmf
3,.

SAaABBCa

===


image922.wmf
H


image86.wmf
1

I


image923.wmf
A


image924.wmf
SB


image925.wmf
BC


image926.wmf
(

)

SAB


image927.wmf
HC


image928.wmf
a


image929.wmf
BCAB

^


image930.wmf
ABC


image931.wmf
B


image932.wmf
BCSA

^


image87.wmf
1

MN


image933.wmf
()

SAABC

^


image934.wmf
()

BCSAB

^


image935.wmf
AHSB

^


image936.wmf
()

(4)

()

BCSAB

BCAH

AHSAB

^

ì

Þ^

í

Î

î


image937.wmf
()

AHSBCAHHC

^Þ^


image938.wmf
AHC


image939.wmf
H


image940.wmf
SAC


image941.wmf
A


image942.wmf
AH


image88.wmf
11111

DAHHANENM

aa

=Þ==


image943.wmf
2

2

222222

1111143

.

334

a

AH

AHSAABaaa

=+=+=Þ=


image944.wmf
ABC


image945.wmf
B


image946.wmf
2222

2.

ACABBCa

=+=


image947.wmf
22

5

.

2

a

HCACAH

=-=


image948.wmf
ABCD


image949.wmf
M


image950.wmf
DM


image951.wmf
(

)

ABC


image952.wmf
N


image89.wmf
DAH


image953.wmf
·

·

·

·

·

·

ADNBDNCDNADBBDCCDA

++<++


image954.wmf
·

·

·

·

·

·

3

DMADMBDMCAMBBMCCMA

p

+++++>


image955.wmf
ABCD


image956.wmf
,,,,,

MNPQRS


image957.wmf
,,

DADB


image958.wmf
,,,.

DCBCCAAB


image959.wmf
AB


image960.wmf
CD


image961.wmf
2

ABCDa

==


image962.wmf
3

MQ

a

=


image90.wmf
sin

a

=


image963.wmf
MQNRSP

=+


image964.wmf
·

·

·

coscoscos

DADBDC

BDCCDAADB

==


image965.wmf
’’’’

ABCDABCD


image966.wmf
(

)

P


image967.wmf
’

BD


image968.wmf
’

AA


image969.wmf
E


image970.wmf
’

CC


image971.wmf
F


image972.wmf
’

BEDF


image91.wmf
1

5


image973.wmf
’

AECF

=


image974.wmf
E


image975.wmf
’

BEDF


image976.wmf
d


image977.wmf
ABC


image978.wmf
A


image979.wmf
d


image980.wmf
N


image981.wmf
M


image982.wmf
BN


image92.wmf
tg

a

Þ=


image983.wmf
CM


image984.wmf
...

BMCNBACAANAM

=+

uuuuruuuruuuruuuruuuruuuur


image985.wmf
, 

MN


image986.wmf
A


image987.wmf
d


image988.wmf
.

SABCD


image989.wmf
M


image990.wmf
SC


image991.wmf
()

a


image992.wmf
AM


